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Cuidétons en-patlieuler Ven rapjootlée a don centre LE à des axe : 

7 = 2 Var! f) 

: 2200 / 
l'expression de F'ane d STARS derx! 

fi bxVa!-x? 
= ——_———— + ab : 

3 ; » Dis 

l'angle Le depend de ANRT fur ANSE Ê 

x = a (din = ) | 

On vo: aus que p Croisanre de jee PR , Xwdue de -H a +4 | cie comme PPS algébrique d'évaneutr 

a us Deux Per RAP PRE done. poml'añe De Le Demr- llne : 

J = Tab, 

Die pawièms D une aulie maontéte dla quadtatine De Pelpse en exprime le cordormeer de 

des from gar Les Huñuhn ; 

LDC LN y =boint. 

Se PalDehae ls vi = 0 # gene , dapguwions une courbe défime. par Les cg nations æ=p(t) ÿ l'a VAI 

Péntéjtak A tt) P'EIdE represente L Jeygmen MNAB , POUS L condition qu cn faant crothre- € x 



PS A UT OR ORNE VR LPS PTT VRAIES TOP 

4 F Xi * de 7 ét a Fe fou Ê l ' PL NE TAN RU) 

CT ME } : : 74 x | REF 

Fiy.8 de à z f) A exjuesnions de y donnent. tons Les jwrs de franc MN, 
M a 

M que Depuis M jusqu'a NE 

LS | Cmsiderons mavnténanx , 4 consewam. La même radanie auxi- 

| aie , te Dntie fermes que Jou. dede en entier ck une del ns AT 

+, TUE B DUT part Du Jon F Dans k gens FNM - 24 que l'egjuase Lie Fronve. fôu - 

s go drone , L'enoitéani. De À Æ /S ; Vupyosons De plu que Le 
Ne AE RES | de 3 | 

one 44 Je PORTES from I2eS qu A ME INC PET LOUIES  pondoms 

N = ' “3, : ; cs 
TN D par deux oidonneu . Joe M az N Lo pots one Donl 

Fe fs ondoumeen. dome des fengentes : considérons successioiment Les P172) 

| | x FN, NM, MP cn Dmcbtons. que de qnenmer— doi. Deouteen fasantt 
DONS De moitie Fde a EF, ke sucou) De y à Ÿ À Hoisième 2 TES. 

PQNB = "y (E) (D , 
NBMA = l'y te g’ (ÉIAES es 

MAPQ = 774 (E) g'(E) di . 
ou. done SL He de LoDEe TRE + ÆS DWETIE- CIPUIONA. 21009 Donnens. : 

747 VB - De PR PEN ER =) = MA PO + PONB Ne me Yade - lo dr [fade ; 

D ARS CURE Dre 1 
OL ! 82 jy +/ygdt + [ve dr 

cÆ fina Cri. ! 

18 / 

p = S=/ ya'dr. | 
« , , AL n È 9) . P. ‘ Ar ve 

JL ruéquale h VE {L) dE changée pZ CE mr ; Teprudéste Done À faute comprude dans P etieur— de 
7x ! Ü € (eo 

SAT j Or (44772 snmncalemem ; Dalles, que litige en seule Pa STMA choper le 

ce 

A AS 

A, dotique don coindtsn— 851 Den de mamete que lrespase D SDS.) Jo tronve à 4 Le > 

: @pliquens ce sonia. A L'ese ACL employans Lo hrmsla : 

Æ=acml, ÿ= bain £. 

SR fair. croilre. Ede 0 &ÎT $ 4 pe) de Frouwe conplelément détruite TRE DA La 

l'eynace Mile, ant Gujan à Doté de le Direction point. P77777/+ 

ds Dénguanse far “ Hot De Pablse , MOUS AUIONS aiudl ! 

ne /° de = Sal cos l dl. l 

SE sphaquens maunnlenoun— él £ foot dé Lemelhode gen Fe mA APRES > rh / Bu LES 

So dix dx : Ont aufonue fr puaissnneen ouqodruls Des PS à Du-cosinus et dy 02777 

de & er AtfULeIT 0 nd DR ME Jiar-appo ue aux colinus LE Jun Dos mulliplee de Re l'AS nou 

N 64 < { à # ; 

oblerprs aime iilenment » 

+ “+00 ÊC é. din 9€ 
" REA =) VIS NE INA PEER Fe 

2 2 

7 a = ab "2 ETS Tab . 
© 

dire tique Juivante conduis, comme on va vou RDA plus simple $ 



7. 

Jepreuous Le frrmule DE L 7 GEAG dr ; OCDE : 

| FE = pd l0 +90 # (014, 
CL comme ls Po. P{ É] e- ÿ(£) om la méme valeur aux ARS Po x et) sHOUS jlOutr10 ccmre : 

of JO bo +g 0 #07 dr 
ce gur Done Paule à 3 

Se] Tout de . 
Hoo Jéltis de gl) = act, W{t=bsinl, cle founale DEPART NS 

lexmenien : | 

2 s=f° ab (es C+oint) dE = 2Tab 
NON mue coube umiurdale, de HUE quon ME: «= . ÿ=T 3 A, PC Em 
des grolqnëmen entiers en L, on trouvetæ-: | 

| . IT 3 pie CA) Le ae ) at = de CB° he 

x : | a 
26 simplfeatièn condwlE en ce que. Le faction tahiruell à 272 4 Tapour denonnalenr 

À “ du Leu de À É , CMmE DA PA fVemméte hrmule ; 

Ju. , eneeoud as ? l'hupserlole : 

y=ÎVa x , 
ous ation pouw-lane Dudegimente come Z'jrautu de TL=d, CeSK-à ne Dudonmmets De PANNE 

is br Vi-x d ab L xsVr ta 

q {a 2 À RAP 

fus ad, Lyprerlol cyclatère , CH IAGYOIANAE b=a: 

TE Vr- x! d X + Vera 

Nr iQ Aer Pam | 
dparñe algébrique De che cresson 14 Fe Du Cha L OATP ( 72 J],on en conclu que Ze 

panne. hanscendanté 1opteenté Le sectém— OMA . Cl clame, soit jou plas De simpliate az}, en 

Désigne ce Jedgu-qpuarr Ê , AOÛ FLO MON ecute : 

2E= Lg (x + Vai-1) = Lg (z+y) 

&/ 

(Ou bite De < L+y= et 

& r : 2 Ye 
ch d'apres l'équation : TL -yf=1 5 AE 

Cr frrmuls uond Donrents : 
2 Pad 

e 2 7 1 ÿ d'etprinmenns donc en Jonction de 2) comme JUL C0 L 

>, expnment en fonchon de ad Cetté cnepondance a fque- 

pouvait che pucvne en Aemarquant que lyper As: 

viens cell, du cache D Le Vs V1: COus1D 

FEES on Le y ous De monse hypedbolque ct dyyud hypebolique. de LE. Tu tE pes 



s F- Ps ! Le - à» inutile De dJ'avcleT un-momente aux comoquencen DPMELQUES de «tte cotes pondance anabjhque 

rar deux DJOHENNS hyperlolques Va CE 11 ; HoUd AHAAONLI 5 equations onvantir : 

£ 3 Xty= € X-ÿ = ete » 
7 a. , 

x'+ Z Hs et x'=- (me (2 2 : 

4 ; / : | 
Ph aus huiles L wotdonseenr X 2 dun from de Fhypestole 74 que le declettt Lorles- 

pondan= Joie ga?” a L+l Cell condition” nons donne: | 
ne +Y = eut) EXC VE e”2(t#t) 

once conclus: £ 

| N+Y = (x+y](x'#y1) 

|X-Y = fx-y}(xt-y), 

dr : Fe Pr nes 
Joumules atsaloquer d'elles qui Donnent: co (a +b) en om(atb). 

Ov a, V'aillens . Pipentile facile æ verifier : 

Téx+e)={y+4){1#X) ; | 
ke 1 lle monte que 2 porn (X,Y) 4 pbleda CH COMFLOHAE lhypelol. 

A (Xr) _ frarume dwue passa le Second Jommer- À’, er prallete à 
736 x Doilé OP qu joie Le poin. 0 au nulèn P de Lecoûe MM 

x CHE ae conliunchion indé panes Île. # cle que Per 

peus faie dons Le cercle jou resoudre Le P wblène ses - 

pondre. 

Le trs xojprederée par Péquation Du p'4 Depte- 

(LYS REA 
Jenvra D apphealisn PA Prrule qu concerne La ouh) 

C7 cable. EH ter, que de lennmscalé o- nmcursal, CI AOMQUEAS ie 1e ax ave lo ronhencer : 
x'+yÿ"=L(x+y) | 

qu'un NÉ (720 unique rom variable D'inéuetion . Can ce que monte l'équation. 
Fr nr y | 

qui donne CH Juppumms L Ve L+Y, un fubcéau de Voir passa par Poripine By 2e 

ù É(: Z+y) = &-y . 
f : ‘ ' / dy cootdonneen De powm- de remcontie” avec 7 acmference dore Lopresenlenfrar la crpreonsnn 

tationnelbn_ ? 

De 2 

a... - : à 

at ÉE 
Æ = , vd _ 

1+È 1+L* | ; 
Gle pus ; comierons au Lou Du degmeme 4} r Lsccteur— S- L cu = D ( ax dy } ÿ ER duys- 

frodam, Comme nos VERS fais. plus faut CE fs) ; TE £ ) 0 Jtla Tamené- a l'itépele : A 
ANPBTIBE 
2, ENTER adf 



ek noud devons qrundre : 

Dee B= EL", Cr 
on : 

PME | De BOT 

PAR ET OS 1 NT ONE TETE 

ch far CONDÉQUENS k 

VIN CEPC. 2 dr 1 

- A° (1+t) 2(1 +11) 

; puis ,en oise Les coordonner Lay, au bu HD ETC IN D 

1 [BC-BC 1 
ER ps A = C-—- | ° 
? A 4 2(x°+y°) 

JDous re , dermer- Len ? Loycide Def par Ls equations ; 

x = àd( E-omE) 

y =a(1-cT) 

A étam-le rayon du cul gonérateur— | 

Le porion De L cycléide comprise enfie pes por congeculifr de rcnonte ave x à we ae 

exfnimee fat: Piégale : fs 

de (1-est}" dE. 

on a : Jo-cst}dr = fdt-2festat + fees dr ; 

Œ en apphquan< nn done a Die hide Andiquee plan four AoNd Paww/cHoHs a lenerin à 

Papas TT 
ARE à 

ou RURAL TEE 

de ttale de A Le ch donc ÜTA, cui, comme alle Va déouveux premier, Voir A , ‘à 2 

is Paie da coule généaten | 
uäraline Des AIR du Hrotième Dep Jeramenc SA uchifrakion Dan comgHe , c#£-a- 

me. que Le fouve from Les ancs D'eflguse ,4= gée, en Aaison” 

de cebHé constance , UE honmiier snégrala ptqur RTE faute Ye L céuher” furenous proue. 

orgue un” pou. queleouque de ARS LS , Ch AMenout far ce potm- une Jecanlé. 75e : ÉAL coupe 7 

ouke en’ Deux pou Dilme De lo jme, durs tes alcger SLR par 4 cquaton” È 

Br +C=0 , À éfams du J° due on TC, B du Te Count”. Done DEHAC cot DH Degié 

mC. cuir de d'expume rahonmchlemen- he De Lu 1@itel VB -HAC qutlam qur- 

1772 polquème Du qualueme De et. LA même faite de fussent quo) ow SANS TR 

due ; nour-plas de precision Pan 

con bA Die dei) Dee PAS fuepuiète IRON MhuonlES 



1e 

2 CCOIL. 

L cubique planes 7/4 partigent en Deux chasses, ee CHE Difchon est également 77142 

lande au pout- De vue geomeluque” d'au pois De 7772 analytique. 

Chrand ue cubique fi ty J=0 à un po. Double CO 2 Due quaud Z, os cquationn 

f&:y]=0 ' Ê (æ4)= 2} f'læ,y)=0 ) PU MC I LAON TE y prenant. ce poiuke pour 

ougme Des cooonmen— , SEA que equation de la coule rafsporlee AUX NoUtaux den 11e 
 contéénra plus que Des téunes Du ftoisième, 4 Du-sucoid Degre Donc , 0277774 y= Æ ; "on 
four. éxjuimer- 7 crotdonneen_ 2 € y D'un-poriue quelouque rome ratésnncllement. en 

| fuchion” de É mouelle al. da cubique NP RS appuie donc æ "A ChAIe De De É 

RS) mieursalen par Je . Cayley , qui Jens HA que ha condonneen De Pire De 

fus pos peuenr- d'exprimer ration nelemen— en Paction dunes vauall auoilane LE : 

Cols Ja LAN ontpuble sur-le Hhooue/ de cs couter Ve taux Du pal grand sulètét, mad 

Een qu ue prenne Don léulé l'umprottane Jour l'analyse De Loto 

Des promis Doufla Des contbes ahjébrquen 
/ : ; ; 

Dans L ca PEN , MOUS vous vu” que A covtdonseenr D Un pou quelouque De 

cubique 4 Crfiment Halionisehiments MR D'une variable FE d'u SR came, ot 
buse sur sm-pohquôme Du quatueëme Pepe À / FE LORAEEX Comments anive - El Nes 2 228 ox 

cubique À um foutue Double , que ls ndañtens De fon de Poidie fussent 4 etprame ta 

bonnement en” Dane De vauable auxiliaune ? ee A en’ dou amôs ; Pit 

que Le polynôme ÀR(E) ouise de mopuétén panteuliéren. En cherche TA cad qrur 
ns calcul Direct: , cn’ Aentoufierait. Peaucoufs De ficubles Le P'édiration tune 
quil laid. quite, | à 

Thous avons vu que & & D élue ohne he PERS ut pointe quelonque 4 

combe , °H/we ; y-b= ( æ-a)E, Tnene ae, par Dune , l'équation A | 

Ax+Bx+C=0 , | 
CI mous avons renesente uuT A (E) Lquantité julacée dous Le nadia B-LACA | 

Ou Deprait. caluler- Le disouimnant Dunobqnôme. RE) , qu comtiems mpaomélée al. 

D Lana mbitiane & pan etemple ; TeJ chan leo wanna De deuxième erDe Mroisième 
degré , ce Deunmnant ot T"-yJ° buse 18 Haras. mebfie in evidence, vmme factéur ane 

ce Dicununant | ho RE A Rues cubique fa) ; ChIK- à Due Paxmeson SET", FRA 

T clan Ls invariants De «He Lime … Ch/Demeontierait. ani pan nu’ calul Dress que j #i fe 

cuhique a upon double É Le folquome R(t) mer une racme double de d0WE que LD at 

ne pui plus que dur ue poljuëme du 2° Drpe . Tbous ctabonn ce PAL/14 par be DE 

plus dm De 1 mamite duvanté . Lonbe apant pe Double HOUS JOIE : 

Œ= pl 
! 

5 ss 
K x 

à SENS 

21. 1 ARR de 

1 



11. 

G,H,K éam de nômes entiers Dutroisieme Dogue Jar appuie à ue danable mulane 22: 

| Lu aff pie SAR Are x 1° LA ! 

AY; k æÆ-«) EF ; 

ab cam 2 DoDomnes > D'un poime quelomque De A conbe Du obléius ent x 06: 4 te 

| Pnchion de LE, now Helene DaboD en Puction de cette variable enemployant LR te 

| H-bK2T7(G-ak). 
Celté cqualion” t3h D 9° degre”enU”; Mad JL HOW Dédignons fav U LCR De ae 

live at from (a,b) ve 14 RE qu'elle dmels TI L ; dupe donc Le facteur—u 2, 

iP nesté une cquahion Du decoid degté” : 

Lu*+Mu+N=0o, 

où LM ,N doué mans ftémem—dugnemier dep en LV 
Ceci mous montée’ que Lx vauable U d'exjrume rationnehlemens— mich de E eu. 

ral VME4I N que fuilé our un palquème Du’ Second Pepe do ee Ut ep el done On 

mème pour-hes cotdonmeer + [72e 1 L doi AUVE que pe fon É ‘) j: considère, plus te DE 

- J É ? ‘ G / 4 , 

ACDuts au deco) deg j L admetS ani ne raune dou ) Ce - a-dne 1 do Dcrnnant nul. 

re avow Les cootdonnesnZ y des pointé de Es cubique’ DDR PSS en le CA 

all mmmlianes L', au ta De fane wne Hasfommotion De Le forme 

= ES 

bn de), loue à Drsquon PPDA y = Vax*+bx+c ekquon veu cjrmer” 

Aationnelle ZE Y en fouction” D'une vauable autihane y 2H ax plus Aecourd 2 Panaljse SLN 

tugéniende De Miophanté el enployée fiendans Lu lp Dans ACTA Thtégul . Ouah Le 

aupoml de vue geomeruque. , con aie amd & D dois nowcÎlr et plus rs. On 

temarque que l'équation 7= Vaux? + x sc reprcoonté une conique thon Délerunire ndividuelment 

fous 303 pou far les vuérsectionn Ve Jétantés 11065 D'un” point fixe . 

ébenons aux” coordonner aa des pPoruss D'une cubique quefouque qu quuwent dx 

puimer— talommelloment. en fonction. De: Ve VA(D "OC LE] DÉTHES ue prolquôme Du qua” 

bieme Dee F7 28 | à 

2 SJ on fui de Hiansfoumation E = au + , on Vo que dou’ ainz COUT Æ rpm 

rahionmelemen< en fonction/De Le mouve roshl LL er De raie canee Dis golqnôme Du” 

gquatuëme Depe Ms Crisis ne quedlèn upon . 

Dés par Lu flo mmdepeñdanté el considetonn £ SAP VA (x) , À(x) efant 

un jolqnëme du quatuëme Depe . ÂMans me Jonition” rationnelle Dex 0 VA/x) mous frouwons- 

inhodune Fois constants aliolumem… arbitrairen jante Hanoformation ? L= sir F 

Cu en/nofté grour- gimphflèr- Les Era Aationnelen Nes ; on’ entend par 

LAS æ ue fotme frandieu CE quon nomme canonique , L'une Le erfpnumer en” 

fonchion rationnelle de Eee Dmräial bel que V'att4bl+c . Coté nuction à Le foume canonique 

CE D'une hanté Amprortance aus Le neciifleation da coutber Du-deou) Dane uen Le ltaC 



Rachions phquer : 

Die : À (x)=A(x-a){x-b) (x-c)(x-d) | 
Dh ROIoNS : » +gE 

.Æ= ms 
1+E | 

Tous nous polacous avec legende au pins De vue Des quantités nécflen , C'eoE-& Due que 
AOUd dupjr01ons LE fear de ÀA/x) cssentiehlemess né0fs y CHWMOUD fuopwoiont") oblén four-p 
(]e8 7 Des ‘Ale rerlen ” 

Ce ee racine De À (x) oh pondenrs quaite rare dpolnême haudfouné ; sai) 
Les quai guantifen dDowent ble deux à Deux cal eu de dignes contain , en hemarguantque 

9 eg 2) he 
Le ES Moud uous ces conditionn : 

g-& g-b Le g-d 

où bien: LE NÉRENRR Se nee ECO RES 
g-« g-b -C  g-d 

Coutons pee charahe den Puctions qu 7 entrenk, ll frendrous ceHE nouvel brume: 

4 1 
(4-p}) DE + pr = 2 

1 1 

(9-p) ee Naca ]=2, 

SR DA LA A PART duvantér : 

PRE 1 4 2 
mm 7, Ed = mms LEE à ne M à A 

754 g-b grec g-d q-P 

CÉRRRE » dujiposons 7 guantifen abc; d ut a. ranger que vite De grandeur 4 
fre même de Péquation. : 

1 4 4 / | 

Ja ph ed ER 
qu: de noOMET audecond epe , fwuve l'aile ne raie coupude ent Lerb, 

D'une autre entre C ct À, Cu voir pateillemeu. que Daugle cs où à D gout relln , Tands que: 
' ’ . ‘ J : , Ne c éd Fe DE UE YU y 4 AUX CHOOLE une. Aaune reel comfrude entre à eEb : D'ou 

Au ÎLE que la deconde laune de Péquation eE Méctddairement- DEA : Enfer dupyrotenn- que æœerb 

dotent , ar que Cel d , imagine copiquéen, e£ faisons JO un moment ; 4 

ER ke pran ou! Ye RÉ 

| 7 
Où Éouve censule : 



a +b a+b-c-d 

FOIE TE) 
c+d ec a+b-c-d 

AO EN Ed) ee): 
L Denonnuatéuns De ces fractions clame posifh $ comme produit de guantilén tmaginaies rss 7778 

les ru lats Ve ce Jubstitutionn Jours. Ve ciqnes confronter auenne—. Ou dujiposans a+b> c+d ; 

on Moule par la repidténe Dune Aacune plus ce que a+b, HD ne aube plis peiité que crd. 

4 are Donc cab L'que lréduction à ENT canowique. qunt févjours d'ffectuer- Va) 

Dune Ju bhturion nelle ) JE | 

Vous avpud ccante momentancments Le cas où a+b -c-d=0 ; Ow atuve Se autémlfat 

ENTRE on fuosanse dumplemenre : 

co 
æ=t#+# Z 

Gvaliation des œites an cootdonncco polaices ; 
Ue D'un fete de cobe comprus élite 7e Le 2cposdark. 277 angler- a}, ch vole 

S = 4 L af ; 

5 Gous l'apphiquerns et Cons Tderx ri l'efipse 

| Ax°+2Bxy +Cy EE A 

donnee par Li fimule e 

Dom l'équation CHEN codonnèe-polanen. à 

2 A 

p A co +2B nu cu + Coin 
LA 

ce qu cond LA lrntépal ! 

dw 

J ADR ER Ga Dee 10 ini 
L'msthohe genérale Jomtendre 4afonncfle une Dfeventeil “de da foirne fi (ais sw ,ana ? Jde 

consile À fuser” 7] È w =É ; ce que Donne Dectiemenr : 

1 # ?dr 
EN ones) n TN, 2 / GERRES © 

Îbaë che ne lien omayole x amd iquerT OL doWwent- pémible D apphquer 5 css b fau, 

bi Lo cs, ehercher- ne PPT À plus coude . | 

ds aber on froume rendre APP kDflenthl uuposee an pion ae =? 

foutén 2 7 que be fuctson ff din w, wow) , que fon auppese rakounelle en Imw ssos 0, ne 

pad quau) on som lace Cape +TT . Übous avons en : 

(x 
TETE | CO D = 
1 VI+E 4 VJ+E2 

ch par que [| sun L, C09 w) pue La foune 4 

(a 



; LL “DRE TN due PA Te EN M SENCINE 
: SR RD EE Ex RE OT ne CSD CR OR 

| 14. 2 ra Lie c 

+ 

14+F 

À em PB étam- es re rañonneflex De LT. +150) 
1) P "4 = | Fr: s , 

Pemplagonr Lo PIE #+T , 4 COMIENEIA ANCME- valeur, he Cormmne fm © eE 9 © CL es 

N | 
Ladis chonger-le hqne Des Pi RD AOÛ De signe ,4Ë 

Ÿ | B 
f ai [eo +), æ(e +7) ] = A NZ ns j 

1 2 

ei. Cotmme par hs pothèse : 

AEZ «wo, C09 ©) = f Juno +1], as (w +7] Î Pen roulé B20 , done flow au] A ,e'0k-à Die uue foucton rahmnelh de € 
ré circonstance. se présente dans L£ cas fueden ; en frsans. Zw <£, sie iutèpale : 

dr 

y À +2BE 40 

Jyspesons AMAMM Era qu agise de CLR PEE sk x$ de lens j A deta Don - 

4 f; Lanale : M££ fat 7e 

LS PER 2 2 CE De | 4 
ee “À A 600 +2B nv co w + Co 

17/8 fuusque LD lrntiell ne lauge 7224 quand ow remplace © pat w+T , peu prode pour 4 

muler “ W=0 |, W=T, en Doublint l'outégrale ; Ce qui Donne : | : 

à do 
x = euns SLA NE obus 0 MEN I RUN FRE EE 

4 À cotow + 2B Sin w 109 0 + Cdi a 

line crcomtance a laqu fe mOnelE nn suomentZ 23L à 16. ue On-afipse PEL AT 
de dou qu'aux Lnirik O=0 KW=T , on tiowe Lime vakurF=o : a iV jemll. ral à É 
ls ; que L nhégule ET, À : PSE Fe De ARE paradoxe 72 PÉAAAE MAN que quand co fable par | 

La PT va RE Fate dre x -e Ce à Due suouwe ane Décontinle . Ü jus done partages u 

légale tn £ aulter vi ire : à 

017 CARE HART UAH y Le Le fonction/flo) 2772 chausgt pas quand ou remplae w par” w#T, own a+ 

T- RE: 7 : : 
+4 fiw)d / Jia) do Le /Ue)dw /. , Île) do se" 

9 - dk ST 

+7 dm; 

JE À co wo #+B om «© cos 0 + Csmu “4 FER 

(77 fois Le sarafle lu'none plus de Discoutinumlke Lrsque L mot Ve -Ta+7) Æ 

HOW fOouous coute : ne à) | 

+0o dr | 
S = LAS a ÉD he | | w L! 

Ho T À #+IPÉPUE RERO x 



de CPI te CORNE ATV PANNE T7 PNR EE A. «( 2 TT DT , Piles | ar à NE 
PSP RP M A PP TE Rd ee db em Lie | ES Gant de 

JS; La cube 0 mme chine ,onfas AC-B°D0 , de pur sulé en appliquant: Le méthode or 

Dinane , on Foue : 

TE 

VAT? | 
ELA pnesnon dmne Vraie De Le PJe, mas en meme émpre 4 es remarquable ne 
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e de. ‘rh. 4: À cxt-a se dt 4 
= : * xd] (c*x*- a) 

Û | 

an mMoyCn de V2 PMATAD 3 

4 | V1 2 
T- 7 ŒÆ + E°=. 

= = ———— 
b & 

Ce + fan, considerons 2 , 7 Ÿ | | QU | 

ME) Me Te ' | è | 

ne -/ YEN +0 +1)" $ TS | 
HMOUT FHUVORS : 1e WUO FLOU Ag ' 

fE) = (x) +Y(E)]NV/zt at je | É 

en dengnanss jun (x) et f(x?) de fonchons tatonnelles De x°, en on remet HOME 
4 ee, æ-V/xt at | TAN : 14 2PRIE 

a ab 2 fa | re 
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él ere D es PR D LA TN ph _ , LÉ coude en dupyprosane f[E)= L FL  lquemuèe dépasse d'fon à HE=-f(E) e8 la acide en suppusane [(E)= fl €) / 
hrs Fr, ag 2 manner. ds relations faciles a call LINE 

; 2,52 

Var ee LS Rome r PONT V ET MP HART Ma (ie), 

dx ? dE 
Vale) x2") al) +0 EU ” : à . | 

char celté lrandovinec. comMfrosee De deux lémer : 

4 1 <] 

4 —4 cv ie, dr + is HAE dx 

? Via) -a" HAN CRE A 

LADA decond d'exprume sous Hrnse expheité, k quenmerrendianse Ds LA frétedennunente loué. Cyoutons 

enfiv/que 7 guantise. pla dons Le radical, à lagnele nous avons éle cond, a (E?y] 48 Er] 5éne 

HA par 2 séuple changements de É en mË , nn linôme quehouque AË BE ?+C sous Pare dure 

que B°-4AC dir ngatf 

On temmquite aug cellé congequemnce. : quo fo £, LA coUs ideree. peus d'oblénm— dons aie 

fus lorsque la JADE fE Jaessphi. le condition / é £ ) = 46 : Ÿ. ’ dapnes Lequel g(*° ] ct nétesiauerment ÿero 

Cf de familiariser avec l'emploi Des PEAR Dan Ls aude LE elplquy, 7" mdiqueras Cucote Dan 
(1 

Res cremples., ol elles de ADM eu qua. we chaugemente De vatialhr_ aux intéguler. de dit Es 

fnctious tarsnnelhx._. 
2 co iDete D aboi) l'expression 

flx°] dx 
D VA (x) 

où fx) 23F nue. fonction” rationnelle Hill qu 2727272 

CORNE TE 
À puese : VA xx) 

1 4 Te é 

don : Æx-(| +R )æt+1 2 0 j 

que conséquente Ê 

4 ht VA, (4) 
a 2 

# 72 

en faisaure se 

R(y)= 0484 AA 

À l y) EE Le 73 tie anale ue à ft (x) - NOUS avons 22 pow—&* une Des Deux racine de lépuarions- 

À ire Hacme ce Donc : 

MAS AE: +84 "VA, {4) 

FCO 
“/) basnténan< Mnle De ” erfnedon de rate De je : que Los: aura” © 

eue f: _ , rod et 
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flx*)= G+H VA, (4 , 

Get M etant des Palons PIN, Lee y - | 3 

J 1e charge ae 7 , cet vin , ) ajuen ce quymeccde $ de hangerL Hgne du D A 

VA, (y) Pine : | 

Flrs=l= CAN DER | 
de comme par hypolhèse oW a: Pie] +f (reset owen deu G=0, ei pan oué di es : 

| fJ=ANVR, 4). 
PS online mainténant equation: 

Ray #Rry° Jx*+1.=0 

on lrowe : 

dx fe A rR4g)a]-ya"dy <o, 

pui: de PA (168 3 ]=xy dy , 
ou dinplement £ deVR, (y) dy VA (x) F 

a fr Ann : dx. e dy 

létépuale Demardee devient. TL Hdy , as que trou) de anne, 

Mic enene. deu reductionn analoquen-que mous YA indiquer: 

LHlentiehl. LE de rareté” ras a nc dAlentiell Lalnsie a lon’a 

4x? 

fe)=-F (7) 

ou CILCOC : : 

PPT LUE» 

DÉS rer on 
Aaus D fuennes Tcad , on fout; 

eV Ru 

SRE V 
et Dans L decou) : æVI-x? 

TVR 
Ji, pous-abeger dr 

R,(y)=(1+y)°-48Yy, : 

| By) = (144) 4 4" 
Ce subbitutonx Donneur Lo relations suivante ; qu appartiennent æ L haushrmation Di 1801 

voûte de Jonction chip tiquer À doi : 

NS 
ST Ad 
dx À ER dy 

FD AD 
27 auncler un monenf four ter de Hi dermere une consequence) mléterante 
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Ji. : ze(148)y, ee FT D pee que dé Fos eu. À (x, 4) au leu de Rx), 
TER TARDE À en evidence”, on “2 : 

ee +R)dr 

77 AGE 

ÉMaT Era 
attrndu que z 274 nulpou- ÆT=Q.. Thgneun Z'celfé xlation PTA qu conceine fn po uclions De decide 
egpuere/, 270 enpiloyonr aa Pi h, Kdentité Junvante : 

VA (À) Aaxt(1-at) Fe EE MEN 
Re JR) ME VER 

A lon-ohesve que L Leume 

kx( /-x°) 

+ Fo en 
gent che - remplace pan TE JE = 7 , Wen lue, er aulégrant à fun De Lee, hi 

x VA (x, 7 “ 4° gt dz 4, Émho. 2 fc Es 

A ONE) à 4 Ve o d ren. vez lecurai Jous che autre forme: 

7 Paz REA »: VAGA) 
JVRD mA) Vre (7 UE AUS es 

Crnl. DE Dune rade pmportanee daus Linie des k ncltons PE AnAtS , on ce 

MOMEUL Lisa lents évrvne Don déduire Le pnopasfiou celebre de den , qu Dre es : 
Du arc)! hole par deux 2777] > ep . ne où a «x C2 celle Equation De «lle qu ‘concerne 
Les éprala De. _frenuere pile : 

LA 7 
4 vient: apres me Transformation fa Paule : 

vu F1 

/, PE n y Vert 2 Ve VA À 

a 1 -Z? a A=T* _. VA Fe) Le # IAE 
Or, en Par L HAE dgende : 

L° = fau g Vr-dors ang TE ——. Ver ap y 

€h potant din cp ZT, Plun_a= Hi C7 8 TRE pe B= 4 r de soute gu & Ddevierme ”: 

Vs æV/- CNE - 1-A°r! ME /\ ve 
| {robe is PS ne V0 Te DE. frennere eppece- : 



PÉIAR NUU TS Pres BE PE en NÉ ET PC DE ER NON PP RS RUN SRE 
TD x 41. La he 74 : 

PL x /p-R2x! TA / LA Pr 
4-R] VE de + A (x, À) mr 

ne em RL 

/ yè/e CCOIL- 
RARE BE RER ESSRPS 

Ces dons Aube pou de vue quemnous ALAN fours wivre Prétide Ve béutéale [fs VR)ée, | 

Dons nous venous Xe douner- la aoluction à la forme rl ue+ Tour- achever 4e prélinunaen De Ce, 

Hheoe des Puctions elliptiques 046 rebions en nenmer en dous Ja forme Lplas ouuple Prermesiss : 

f (4 VA 1 qu Désigne une onchonatonmell de æelde VR , À chum. sur polynôme Mepne quehouque- 

qu'on Juppaera eentiellement. ne coté que DH ssupler | us obyewe quime on TA 

Honnclle De Deux quantités Rise guoliem- de pobynëmen enbieu par rapyou & cn quanbtin , 4 

A+BVR 

| FER) TVA : 
cEmons en-conchronr én multipliant. Les Deux térner fe” C-DVA , @HE nouvelle fume M+NVR 7 772 

enere : M + — , dAN14 laquelle ]T a N doiu-de Jouctionn retionnefla . Ou frisause akbiachon de futé. 

Pre avons donc muuguement- À cmoidéter la quantilé e. : PAR , je vœuns PNLE 

{ , 

RS CCE: 

Tes D'une. fer£ port un lérme aljébiique , UC de Hate par ane done Vitiguales Jrétixlan Pa 

qu en out Ls lement PPS 0 CE deta, par Un alegas) de cer a Déuermature ples 

q“ le 

LM Mer l meme auf 145 pour P'astiqule Den Hour ratonnelln qui couler aussi doux Jr, 

ne ratomelle u, llautie trauscndanté de Le frme A lg (x-a) +8 Lg (=-b}+ LL 

Jun N = 5 , Per À élau. des poljnômen enter; is be Dans Le Doncninatess D ; Un fec- 
à ue ; - - a+l + 

ler [eme æ À s 71e Ceux que afjarienment— & CE fm, nome cNonvnonn bn jrermèrs À A à F PRET. 

en mellant en doidence Leurs oren De smulhphcite De Joue que- A,B,.... n'aeus plan que Den Disease 
% 4 , E s , s € LS # 

gimpules ol diem 1 éme deux à Deux. ; re smaller Les audier- fa A7 T2 > , FA Pat" | 

NATA de pe decomposition dbvante 3 

IT &G H F 
meer  nomuer orale Ce OI ee meme 00 mme nn AE: 
Ÿ À a+) pi+# ce 7 44 

“op ! ’ 2 PL, 7" ’ C ! À L 

où Lei pire jateuts G AT. MAR A de fraclimn daus decoud membre dom del puo HOMMAAL CHE TA Cou f21e,F'8 Jebe | 

‘ é TS 4 ! fs « 

que A u'a au FRS Den factéunn simples sh fu mme avec AADCUVee A A a-hypothète né loss cyalomeus— 

avec. À Lai Donc pan Ple Dé Deleuviuer Deux puoliquémen entier M #tN, PA quon at: 2 

; 
Î ’ > A 7 0 4 

# 477 pores travail de ie Rafy) iunkiléle : Qui À Haufounationn swariantér der Di] eterdie à 

clhphiquer. Pulls De EP RSSA mathématique, GC XII, Fi préce muets Does de réhucliow au « 

2/eulielle ue an Déduits par me cnalyée ingémense D pameipe gpuéral : 5 
JU 2 
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G=MA-ax NRA. 

| Ji deplun : 

Y, D. (NVR) = TZ 

’ 

F 

= st ; & # ! Q . ao « . , se 2 ‘ 
1277 N déiqne us un-prolnôme enhies—, MAUR AO Das Te : 16 de céle mumecdinténnet— ert fe 

reuliom , savon” : 

—— E ere ri D 

ANRT AS ANA 

C'ak ue. JE ES réduction que Li dUCCCIWEMENTE grue ce nelle aus à devienne cal 

a ee. de roche en fnoe Le L, intégrale ÈS a uu lerme PA el Lque ét à ASE. 
FR UR ï VA Î 

ve L y 24 G ok comme G uua-polqjuome entieT, 

JE NVAR TM-N,) dx 

AVR : Fe Le à « ; 
: De Eee) MAL CE Jo udurionme AS. pantéen De fr f/L0pt09ee que concpondent— LUZ 

; M DL : 4 : P, . FE 
aulies factions ” BOF j 2/2 ANUS de lerme BE Fe ee , OMMME ON VA Voir, ASE Vi di AiLE. He 

cakon Dauo le qrocede : 

Te fase > bon) 

R SU, 
ex g'obewe que À n “jante fras De clés mulhpla , 7 pobguStuen Set DS" dons prenmern eutie eux, 

onpeut Donc Lcure : | 

P-MS-(s-1) MUST 
Cr : 
Sappous AUDIL : 

4,2 fn 27 ) = , 

Ch AVOUI AO S cette nouvelle SAONE Aeduckon : 

Fax NVA “MW, 

an ne 
qu 9c A ele CH£ote” Dee Lente 7% Lena uera qu'e 2772 dore Pa D) exceplion 0222777770 la 

puécédenté, 72 quon june l'appliues —x louté Vire entiete de : lexjwians—S de s0HE que les Dueses in - 
/ s Padx — Eÿe . e 4 

fipalene VA ' Pc Mtyuetééhe à une quaniie aljébuque he à LEURS ee , 2 4 Col 7772 

FA Home endier— 

ln AcuSsamne Les results qu ferons , OW jawient a aœle 2 mr Pa à 

ne D y 20 1: FN ; b grub. des tee simpoles de {x}, qu # appatement vas à R 

un fuuks ce : 

G=FF, 
oi Von-pore : 

#. bn lexpuesèm suit Ta TT VA 
—— a — +  —— 

QVA “ FVA F7 
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ou J et JT sont des pobnêmes entier . 
2 P £ Ji dx pe A. TRE ' , #. À 
C'ess T'expresswn PVR Li RICA RENAT DRE Hafuce qui Va-nputs coiduire 

dec) howtaux Üemeonts analytiques qu conepondenl aux érmen Lo BE ner D alé e %s 

functions RS Dee amrtWwanE , voice te AINaIqUE QUE nous Devous encote fané- 

se E da parie née. de È j fintépak JE donne ds une nouvel et mmpotlanté 

nl a 

Acou lion. 

ones 2 cet sfr : 

E dx Ldx 
VA See ee 

K &-L dcbgnteure 2e polqnêmes cl. jhoposons -uous de Détenmine-te rener— de manière que } pré Del 

doit L plus Péti prossible. ? On Diane Jia VA deux srl de celté relation 

’ Edx AE L dx 

VA) VE SPA NE OV 
ow Mcommauite qu AA faut” prendre pou K, Le panté euhète Du Devélppemens. du” pnemmer tnemlre Dinant 

Les futancen dexondantés de L vamall . Cl due. , SU l L depe dLenr. dope A, Peso 

saw de bols faule fuuIsanee de be variable. , dau lquentiié 1 [Ldx y DE: L= T'+1 -r , cest- 
% VR/ VA è 

LAPS j CL Cross d'amren PDéfirinatih de K à apour- Unie dupéueme =]; owa donc: 

, qu Donne: 

4 

t, 1-7 =-1 , ou Puit FRE 

UDe 4 resule qu'en Josant : 

Ne 
de sou que L depé Ne T'ontinhaets cela et. , wa CxjUéA OH JuWwantE : 

Jdx TZ, dx Idx 

Fais VERTE AN 
onen conclus 3 nous nevenous à l'intégrale oponce ; 

TT dx OVA Z dx 1 dx 

PNA 7 / NAN) EU 
cn faisam: y jrow— abiéger—: 

O=J +KE. 

G resullac oblém conduis. à une quedhion inléussanté que Jerau— de cherchent 

Duecté Dex-polgnémer I ,L ,©, parle methode Ve cocffrcents indeterminer ; en Difleentian fequa- 

How que mous Venous D écrite. Jus m7 aviler- , ni anwe smnedalémen aux comréqueneen qu'il 

tmpoue Le plus Den fher—. 

dx-quemière Déioule Ver havaux- D CH de lowil> au lo snlégteln des VflanteB 
algeBuquer , dom REV ARR T alyébique À Couten m4 Li qu Pa ae exprimer À 77/7 

Le Dpus furne fe par des expussiont De che malire ! Aou uarite DZ. lon” 4 

(Tr par L'équatèon rerédenté. Das lequel Le poljuëmen I + ZL Jerwul ab Dastiquement hub. 1 
re # + 

Lg CR 1. sehrtt à «GPA n i "ai 

D 7 
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de Jernde tupislé daHD a ml de intégrale de fermet, de gecoude. De troinicrue eppéte D iquase. | 
LT Mate DE La Lintépale D (&,VA  ] dx ,on À te depre pau 2n 4 feu étre par une HP. 
Iluton romence À une. auléé. demême fnme. 

AG VS)as, 
_ dans laquelle Ÿ st de dopé énpaur Ên-1 k 

Li en eÎler ; 

Rz/x-a)(x-b).......... (&-h) ; 

MOUI D, s _b Fi LIOIA x se 

X-« 

ce que done: as -b 
\ EE 

S-/ 

5 ne. cnomle Jean La = $ 7 ?n-1 Aaëns xæ-b, PRRUSEE » Æ—C dou des Finêmen De pre- 

nuer-Dipe diviser furt S-T , nou fomwons Donc écrite : 

VA 
= bi R = ——— 

(s-1f" ? - (5-1) 4 
en Désiquant quan us prolqnôme Dar Le) ak 2n-1. 

Tdx È ni Lx I dx 

AVANT /INA JAVA. 
er cnellans< que FL sou. de depe tmpaur n-1. 

Le fine nous Donne l'ougine de siulégialen ou haeliro de frerecêre el De seconde cpete? 
los savons que L de depe £n-J ; Cl ur. , 2e quantitén 

dx x dx a 

Je VA NAN LEVTU) 
dont L develppement: Juan Le fhuisancer deseridanten de 2 Vie apour— enmer ftnne wue- fuus- 
pue Dour l'esporant HE ncqalf., dou nommer fractions De fente copréte. 

À audacé  : 

x" dx x" "do. Fee 

Ve JF 
dans lesquelles Le mime Dévelppemenr COMMIMeNCC fur” une Juudsonce dont l'expwant (27 4 positif, sont” 

key actions de Jeconde espece . 

A décon) LEune enfln., Le ; ton Decompuose É Pucbrs tehionmelle z en hacdions fn - 

Fe : «5 conduils aux tubépralea de froigieme. 272772 nee rh conslanle æ Accou. LDéoruatin 

(4 paremeclie . 

Sppiotons, en frartiu her R=x(t-x)(s Rx) } aux als une seule intégral de pue- 

& , L'une seul, deconde epeee f Tax j 2 J'enmen— pur 4 simple hamgement£ 
puête cfrece- : 

VA dx | dx en x° ? a forme cahoruque que AMOUS ANOUd fuéctdcmen indiquée , =) G- x) or 4 
"2 

Te MhieicE, ] 
MER ER AUOT 
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do. 0 — | - sl LP . 12 di. À 

ÉTÉ LE Pr AE Tr sulépale £ 74 Pr HAUT uclion que vient: D elie traite. conduls 

/- (1-2) - Az) 1Ée d 7 à 

à Des reml£ws rude 2eh ants 'aléle eh de Crhul Outégial. troie quelques -vur- 7 

it : R(xi=(1-x) (1-A x") 

% vou. facilemens , D) ajucs (72 4 fuecede - que HE 

2 z n#t Le 4 2 Le 

Pr) 27 Ps As : 
VA (x) VA (x) VA(x) 

‘6 DéSignane un polqnéme entier en x , A, a. B, des conslantén ; ces quantités de Dessiner dE 
; 

Invamé : 

fe on D'LPor0) que l'on fiiuéerire 1 

x 
di NA) ER YA LEE 

/ VA (x) nzo ‘n 

; Én per ' re Donne une rue Re JUN ARE ls Jluddenten Co Dane G; LEE EX 

que l'on lencwntie. Dans La theme des pol nëmenDe dgeride , a laquelle PAT asile D'amver- em appli 

quenr La Prmule du Pire 
ù 

Ce déve lpprement. clous. mlêge, re suléphèze pat le vève x onf. de La doté 

0 ae nouvelle, déve HU A, +0 ; L couffin it Ve fréciémense L com 4 pa 3 0e 

bn-secou) ou AMOUI ferons semblables : 

x VA 22 + 
% 49 d! X 1 = © 

DEA = \/ A (&) = 0 Bas 

à L (x) 4 

cela cran Le coréen De x /#! Dans lxdèue D second membre deta Le coeff cems— Be biche... 

Ch peus Dire encote que 4 guantiten À, dB datiifont Prune, er haute à hi bi dericamence 

indiquée par 4 égale : 

(2n +1JA,-2n (1# À) Ave; +(2n 1) AA SO: 

ODonc, en patent des deux-qenuers coéfficieut de chaque dete on JOUE Re /5 auten 

de jroche en roche . Ces quantilen À, dB, donnent” es A9 à breton: 

20 
Lie 4 B,-, = 

?n +1 

P. 

Job Le foumne monte que Ls Vrachoie continuer algéPuquer Joue j'le. 16441 AA 

FUN en fes 7 

TOR T Rte | 

cs: Ge | 
K laut fonction comjrlèlé De puemnete espece, hu] L: Puction complelé de Deltœieme opéce ) le que 

hi comidire IT Minotass . On a cé prenom : | 

vi k2 
K : 2(1+Æ°)- 9 À 

Lo rÀ) 25 À° 
MEL SES 
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ch bo 2e djbrr UCI re de 1e faction -continie Hot Ls quanriten. £ F 2 JE. 
‘ 2 Ets 4 +; À u . à 

! @> 7 RONA , >) M ERRE k C474477,2 pPuon tCOMMNE condeguence Hninédiné )e bpuatin £ 

x? 2 k / 7 

fÈ = PVR/x) A /e F 8, JE 
}  VAR(x) ! NA) Z VAR) 

5, . J , , - ! a À æ 
L FTP Jh 272 7) k * Late ” = 2 que x or TMwdente aux lErpnen fes D 2e LH en 4 fa le quohen mA 

2 

REX s EH“ tk , laque ASS JE 

Paso AVR x / VA» ENT OT TT m2 y 

À 1 RON: ERENE | D 25) el De 

d'o1L : LATE ALL AE TE 

VA) 

: 
o 

ChToON ATP aussi que le deochppenenr en dEtic- du doconè HUE PR OALADT Ve fus ET PUS PRE, SCT 
L2 

HOreTHENRCE bien quart ui lenne en-( ke slère 

ver y vol rs F, AS ahous, poule pi fé, more une snclhode gouvers- crnpoloyée- fie 

bcuvens , 

A2 2 n+#l 
mb ë .s 

À ( #1 dx. P À, Æ dx PA 7 

———— | ——__—  — Fi, RAT Haba 

VA x) / VA x) VAG/ VA) VA() / VA (x) 
DS er : 

ex Dévelapppons k} nenne-membie En ène once Juvants lo funssaces Décrorssanten Dex. dis parie 
À 1e de ccHe Jcue seal polnëme. P, d'affie pom-le qrower dc noutter-que fer Developpement a 

denx_Devruers Vétmen Du decond membie AVC pensent” coudre æ den ruines tenfemans des 1 UUSI AMEN 

Ne ; Le * Merci f | 

frooiven De a Variable”, ot celle quoprucle DE matifesé ARE à VA) AL Pre) cotiinesce 12724 

ur léune en CR 
A(x) d 

 , 

9 % L F ; TFUE « ? 1? % RS DO PRIT enfn ut” exemple de nr enctale er A 6 d'u cote DR Ë 

V Ww 
TT ÉTPER / 

où VU Ve W dons. des polynëmen. entiers en TE 2 lon fais. poin- SPP 

| R(T)= (VU-UVF+(Wu-UWwf 
aura l'intégrale : VA (t) 

+ s Û 6 -/- TE L dt 

que 74 she Jrap103e de atutlie Jos hfonne qui crient défie Hidrquee. ; 

Remarquons 77) qu'on peut. ectire_: 

R =(VU-UYS+(WU-0'W)=AU+BU 
3 R=(VU-U VIN UV V)#(WU-D'W)W'U-D'WJ=AU CU, 

en Dé namse far A,B,C 9 proljnômen entier on E. Cela ctaur 1f° œusidére Le Debelippement 27 frac 
1 Se , < è 

kon continue de 5 : me fume. Pnvas Derrnéte Dés titine k 5 qué Donhera Bnélaten: 
4 £ 

| Une, ct dre: PU-NU=E , £étux Ÿ1, 



A D noi conne 1 Je LE valaree: De ce cylinohe comprus culte Le plan des 24 2 la dunes 

; 
ARE 

; / Ve nn MST ni x ne ï AREAS 1%. We ve 

CHE condition fau. vort gs CNE Cf bi quantité VA member De lidentisé smiante : Fox 
| U? 

[PNA 7. PUS PA À 
7 DA A MES re nl 4 au 
2] (4 / Sr LUVRA 

PA devient : PVR £ VA FA f 

DR te 
etes U* Pie IUVA | 

Aenurquens end ufe que fon a , a hwyen des PT EN 1 HER: ÿ 4 “A 7% 

(PEN TEE . PR = (P2N){AU+BU) + P{AU'+ C0). 

= J(PLNJU'+PU"]A+[(P-0)B+PCIU, Fe 

ch g4 77% flentianse l'équation: JU: NU =4 > obbens. AA L 1e 4 ; ; ; 

| [P-N)U+FPU'=NU , 
D 

de doute que Dans ester membre L premier tesme- contient. comme-de dom) Le fasteurs D: OR 
{ 

res que NOMS Jo uWwond centre ! 

PVR r ER NA EUPENJB S PON | UE 
Di > = ——— |; | | LU # 

ALT y* VÆ J 1 AOL ER ee 

oh &, fra COMSEGUENFE ; nous Paré des pes CS LA Gear £ INON 

VA PVR ° {PLN)B+PC , 
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4 | Ag. 06 * D leRe dou VA & 0B ; tous foire we fijue JACB que. mous ‘4- 

peerons garage Den freuoder 
! ‘ ne Q La À 1 F "4 
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Le et nuls qu'un ne recleur— d1 DNA Juwan: Oz DL Luwmam 

dans A SCI Direct. autou- de lovjine MCHCOAL LEA PT) 2 joue À His 3 

LA 
\ 
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D'ou : ie mo). (Ë) Les ( pa-A}# tou (pe-X}] ; À 
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Hhéorie de dhaleu- anse Dh, Lofenhar fai La remarque Cr exemple monlie avec bien. d'au 
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fe d'une variable qua teste à Pétrisuedete parallo Lamme , out tecourers à ÉA fonction suivante : 

fx)= F9 Z (x -2). 

lous remarquerons D'abord qu hé adnee le période a,tl quon obféenrs en cmt. X en èrb, 
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Z (x+a)=Z(x), 
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" parallel gramme (272 égale & ge “it | + LÉ tal È 
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A7 donc necesaire d'admettie que loulé. fonctiou doublemens périodique F(x) air au 
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11" leon, page 92, qui nous à douné P ‘expression del foncliour nmifovnees : Lriqu elles n'ont que 

des Dscontinmltés polaires » pPYT Le quotieme de Deux fonclions holnraha . À cet per PL rappelle que 

serie, PIX =E A0 Fe HE sentent don) forme PR 4 coefficients arbitrairen Ja- 
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K-] xaunes douneer , simples on mulliples ; Dans L praralllèquamme Des fpénodes : Lena from ces 

ua de pôles de Le foncion doublement: périodiques (x) , que nous Jupoposetons En home: 

égal D, Son D L guanhile P(x) fx) dJeta me. fonclion habite el nons allns montrer — 

Conrment On fente en obtem— L expression. Je renurrque pom cela qu en suliplaut ® (x) far une 

fonction aux peuoden à et 6, Ve. produite vévifre encore ces telalons caracteristiques jorécédemment 
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Pirta)=Ÿ(x) . 
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fix+b)=pixje 

Îlons somimen douce conduit à rechercher expression 2 plus generale des fonctions enbieres 

qu sabis fonte a ces denx couditionr . Voici commen on Î paies <a pPretniere., d'apus £ fex- 
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mule de Fourier, donne d'abord : 
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cl par condequent: : ; 
FP 7 AT (21r+b4) RS NET £ (11 FA) LTTX 

— e Z p(xt+B)e À -ZA,0T 
Jlellons mmanlemene 111 - f au lon de n , Ce qui ef pertes ; pmoque DL, patcowus À Jette 

des nombres enbiets De — oo à + , & Lemarquons que P exposant de Q él, LEE , on conclara de 

noble Seconde xelaion: n° PH 

pIL)= ZA, RQ e * . 
Che cxpresion rapprochée de V2 frmicte , COnduik à L relation AS ROE A EMINOE fn : 

Arr = A ; ons nons lronvonr donc tamene préosement LV, expression définie. au Debur De note 

elude des fonctions DAME periodiquer , Pin von ainsi que L prod bobmophe D) fæ), 

ne Dffere de D), que par 72 Ipétémee des coefficient À,5 . Jlons pPonvond par consequem poser 

| ® (x) f(Æ) 2, TT T)s 

Len rente que là frmul f' (x) 7e , JE bien’ comme nons voulions V'étall-, A ELpréIsion 

que geerale Des fonctions pe , admettant. Leo périodes æetb, lorsque elles n'ont. que 
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Beaucoup de condéguencen imporlanter ones Dale Abe y oeera T0 Ée equationn : 

P(rra) = PIX) _xir(sx+b) 
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par des fonction hlmorpher ; | iquerai immediatemen É drnwanté . Jloud avons remarque 

ÎT (x) 
precedenrment. qu'on pomae introduite une novel constanté arbitraire Dans L CLIP Fe! 

7 ner. Tien LE 9 ; de di qu en muléplianr. par ÀAi(t-Ag) Le deux leunern du quotient. 

IT (x ) : : TT, (x) * < j ni L 
Fard, ’ on L Tamence « Le forme anahtique. P 7) on RAT PE # esf chauÿ en À #1. 

Of en ? A) 

JT, (x) = TT (x) X (x-Kg), 

D, (xX)= PIXIX (X-Kg), 

cès deux prodilé ok pour” période D de À rellin : 

Arabe eo 
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T, (x+b)=T, (x) e ù 

D, 1x+b)= one LT e) 
n 74 , 
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re 
Px. 
L. 
a E 

% 
64 

Æ#. 

A Cr ais à Ts HS 
RTE SE {s (Te = 2? r D au, ? 

: . 

er ox Jo pa condequerte O7 Comme des fonchimn Doublonae frétiodiqun . Îlans ces monve 
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+ 7 LAUES THERE 2 a 
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dux ahonn Jmvanulesn : ' 
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premiere espece”. la étant, un Pannes mode d'expratsion analytique Houd CE off par” la formule. 
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f(x) = Ÿ (trA) É 

= | 

des pales donneer . On à en 0774 ! 

Frs) = pu fax) nue | ot. 1 
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re Lie )i 
RÉ EeR 
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tan ; De Vas montrer que je fonction DE bblinmé $ pige à l'éqaed de a EX LE 100 D'lnente ; 
Simple. 

hit à ct elle : } 
X (xrc+c) e "T 

VE Rare 
Er Le produite : 

:14e FUX)=f (4) Wix-2, 
cÆ ge remarque que des telalions : 

V (£ra)=p Va) 

| WiX+b) =H'YUA), 
on conclus : 

| Y (Z-w== Y (2) 
Y (Z- b)= 7 CE), 

= Par conséquente : 

W/2-+t-a) Da Were) 

Y(x-3-b)=L Y(x-2) 
De là vémbre que. F(X) et une. fonction donblemen: périodique de prumete ipéte, po Lrquell 2 

domme Des résidus corporate aux pôles que Jon à Pintésiem- du paalllegtamme A7 pérvder , est 

À 1 Patons demontré., CDe tes tésdnn; lou qui Je tapporté à Le vakuXzx.,a pour 

ELporession” — fé (Æ) j d'apres ce qu on'& Juppose AT ‘égard de Wir). CDeiqnons CHIHÉLE par” X=a, 

777 pole quelonque de. fa , K Jos on nons bornants à le parle puncipale On developpement dui- 

vante. ls puisancer croissante de À : 

Fla+h)=2 +1 D + ie + A, (+); 
| k 1 hi 4 \A/ 

un caleul que à été déjà fase , donne Pom tesin- de FX), tre pou dant a #=«x, l quanlile : 

AVE Voix Ac 4 +A, VA-a). 

Jlons avond por tonsequents la rélation suivanté. ; 

| -fx)+ SA Yla-x)+A, Wx-a) +5 FA, Yix-a)]=0o 

où L be Z de rappork à 277 Lu pôles de F (x), et eee 4 erpression guale des feue- 

bons de Seconde edpéce, Jons forme d'une Jonme. d'éléments démples . & Savoir? 

Fa=STAYE-2)+A,ÿx-ape+A, W'(x-a)] 
Dre Ieconde CXPICEION par quohient- de deux. feuctiona Vobniors he 3 LAS À m8 

miéte Juwanlé . 

Dei, nonk par &) Le PRIS de pôles , El Joke Conmme low. a Pise DIX) À foue- 

Lou hlmorphe défime par Borel: 

PÉRN R T ETD, 
Dixrb)=$irle *? | 

qui ame from vacimen Lo dwers pôle de fi (x). Jon representerons A prodimte PT) f (TX) qua der 

nccehaitement PAR. » far” À exprethion T (x dt ) eÀ UT L est une condlänlé. indeterminée, 



ce. nous 0777 proposa. D) A fr 3 7 &. Bah e jen remarque geo han DA re 

k condilon Pise e Fe y HO donne. )! br 0 sk | 

TT (Er V8 al = TUE) 

K par condequente : TT (Et ra) = JT (4). 

Aemplasons endmie & Us PR # +b, On AUX ind : 

TS SEEN Fe = perd) fr8) 

= 'p1x) fix)e7 
LAON, V3, 

c'et-a-dire : ns 
PET (2x + b) -xb 

T ix+lrb)=u'T(xrDe" 
/ Ds MR LS À b 

ou Encore : T (x+£)=p" THE TEN 

Di Rae dre PIS 44 

LEP SEE TRS 
’ 

nous obenonn en disposant de la constant L, par cellé condibon, Biron 

TT (x + a) = (x) | 
T x+d) = T(x)e 

qui. delermmnent. comme on Von A Onchions TTL) One del e expression &  lagul nous ul 

AT (9x +b) 

PAT nr | 

T (x + frels | 
OS Gate 4 Ki RUES à 

c'est la fe: mule qui ele prie j our pointe de depart. De l'étude Des jouchions ere périodiques v à 

Jeconde be 72 ï ee Lula caitale | 

Le tivtendra tn moment Je La. premiere. expression de cer lremicendanter f'ét 20 e donne 2 

d est simplen : 

fu= ZA Y(x-u)rA, Ve -a)t AT Yx -a)]. 

ce miltodmre ke Jnpposihion de À ÆZ0 , «OU =0 , q Hédhite ls multi phaateurr. Fa et 4 êlu 272 

JR Gimule. Dans ce cas er semble uk d ln lhsoie , L quanlilé 

X (C+) | 

devenaste rulle Fa fonction V4 (TE) cpu. Ci circonstance. es: V. annonce d'y A Agément. 2 

frrme analjlique., qu J'oblient: facclmente, Je apres avoir fa 077 À 0 , cc qus Dune: 

X (X+c+c0o) | 

PRES RERPE) 
on VAI) DoJe CV iufuimente pere. aus cn Cffe Ne A à Jeïrte de Gogh w 

= 
= 

AE F 10)= 0080 fon CTI MT 

on Ée écrite. en desre 127 777 ce PAT PP 7, -- : des fic constante ? à. 

Te re) ie AT Esistr 00) ROUES “rois 

; ; 5 LU er ER ue dde fe 
, CHA) she GTS ie un er LA ER 

{ 3 æ n. la Lade d ll à. r a ê de - ” 44 # in LE nt LA, DA TR 



PS LR EP A PET, Qui Lu Va 3 2 DSTI 2 
: L 4 s A: % AP : < N# "y DE 

Omployons audit cet aufte développement. Snake by puissance Pere, 

LIVE CT HOMME TX" ire) 
HO © + 
Xit+c) Ê ; X {f+c) 

oé vtr 

Mons AMAONS en mubhiphant. Hionibre à bte : 

X (x+c+iw )\(C) 

X(xFrc)X (crc) Ve 

ON Sr 2) 
net if teens Ÿ- 
Lo VTT C) 

1 . 

k lermes non ects conlenam.z «0 en. faclemr—: 

} À é N Fe NT * 

be enfin que La coefficients À ù À IL Z la. onchon de «9 , La Jere- de Ggler- 

donne pou À qu est Seul à condidérer l érpression” : 

ARE AS 4 
Pons avons donc : 

À, X'(t+c) 
A YA) + A0 se) + À, p HA +. 

OM Encore , en remplasants sas P + À’ RS nonvelk constante CE, ch mmlrodmiamne 7e fouction Zi: 

A Ÿ (x)= +A Zx)+C+... 

Cle fermule oi One ce négligé 2 Lerimes qu Jon. mulishes Par «Oo doune ensiule per «© =0 : 

DEC 
| 

V'x)=2"(x). 

bus en concnons d abord : 

EAY(x-u)=S SA +SA,Zix-a) + Onalf 

# ck Pon VOUE que brume en 

330 2e Doe Ps : Dé; Pointe Done 2 Le nulle , comme Tesidns d'nne- fonchon doublement périodique PTENECREC MES ue. ; LL VICHE vonc à x- 

déspuraise dans 2 decond me mbre 2 guamhter A o jante nue Joe 

mile pomT © = 0 : 

ZAY(x-a)= SA Z (x -a) + (ont! 

Là fe ard des Deriveen Y HbeC)E LINE ex 2 a …. els de rédmsente immedialemen à Z (x-c), 

Zix-c D} «lE.; ce qu done be la formule” propre aux fPuctions de Premiere cypese” qu 9 AN. À 

p) obtenir 

35 Dee. des ferchionr de friemere. ex de Jeconde apéce- fPrsenle uw from commun qu doit 

maintenant: appeler notre attention, Delon Dedi ne: par— f (x) l'une ou l'autre De ar trandcendantes, 

on Temarquera. que la dérives logarithmique Fe elle ne fonclion doublement périodique de preriere 

7 ete éK nond allons Voir que Jon téfion” jJ1T ue Jornime DJ'éldentt dv V2 COOL À WC EM - ù pete”, q xp | Te " 
- Q . CA ‘ 

déquence por tante : Jos pour un 17737777477 /enr: fe ; EH JUpPpPoIants L. umneralenm” D 

dnominateur— holomorphe F desiquonn. par Ps Per. Pom y les inner Del: equalion P(x)=0 | 

qu sont à Vrntérienr— dn paralllogunme des périoden , ee pi Qy, Yes" n celler de 

P l'équation @Ÿ/X) =9 . 2 relakon : 



racines Joiente Jimplen la crane dé l'esp oo tn ee x) / Z ( | 
ue A+Zix-p)t#2(2-p,)-2 x-q 2x); 

CH houd rappelant que”: 2 X'x+c) 

in X (Krc) 
MOUMA ‘ke lecritons arnéi : : 

J 
AIT rc) A (x -9,) RUN are | de, 

RER CURE Ce 73 
XX -P,) L(LE Pad 

Ta p) Fa pi | 
Je Pon culegre Les deux. mem bren , A en conclus en déignauts PET À , une conslanlé : 

X (x -g,) X(x-9,) + X(X-g,) | 
Mix) = TER) Xp) Xp) CRE 

NET hi que ce kemnltat. Jubilé dand D ementz de forme auahjlique, lorsque Ls 

tcinces PE ne son. plus dupposeen égale ! Voir maintenant une fpremiere Temarque- : Le a 

Axro, 

Lp# les tre fi el q dome en même nombre ; en effe. Lomme. Des tasidus de fonction. de Pan - | 

ere cipète” e) élant. nulle , on a Le condilions.111-1=0 .\Voiei en Jecond Las comes S'oÉisu À 

nu Les subtiplicateurs 4 74 ft de f &) ; so pour abiéger | 

S=prpst th, 

r=Q FT ET Qu 

ee did à 

Px)=X(x-p,)X (IX -p,)" "XX - pu) Rene R 

: | Qix)= X(x-Q,) AA EE X (X- 9). at Ge IN 

CDes cela bons fondamentales : | Ù 

X (x+a)=X (x) 

X (x+b)=X (je 

on conclut que” PL)  Q(x) admettant 73 pétigde æ, pe RE : 

| P(éah)=PGIe. GUERRES 
- LIT (9x + D) + es Dx+b=Que""e à Fe 

“ous ete pare le que ces fonctions de raméênente à Ÿ (x) ,en chansgeante Dans le pPée- | 

miete À en x+$ , tk dand la seconde x anttE, Jos D Hbndns nulle au ver de La formule: 
Lx) e Ax +A, ; | | 4 

frx-c)= MAPS C0 

Aa 

road es 

247 RÉ CU 

ni va lowrs JR. 1 H=e 

| = e 
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% % Des Juencen de Vienne, de la méme annee . 

Voice’: 

im (S-H= 6 lg pa gp’, 
lle montre qu'aux mullipler Pré des peérode a æb, M) ferente St etienne per ln 

, on Aura donc dans Las Den mulliphtatenrs fe eu? Fin en partieulie- fe =1, p'=I 

onclions de frenuere espece ; 

| JF = mnb-na, | 

met n étant. der nombrer entiers ; c'est L Hreoténe que Lunlle avocr done aultefors PE77e 

des Lrons 12772 Gllsge de Hance-. { Hp podonR endmle : 

fu =) Het L=+) 

IPPAEET ue (ru 

Hous en tonton Snccersivements : 

£ AR =<(? m+1) b—-9na 

= (9mr1) b -(2m'+1)a 

9n06 —- (2in+1) «. il 

pres avoir obtenn des cxprestionn tonne em Pr liR Par den quotients où den 

dommen d'élementi Jimplen , des fonctions PAL AE a periodiques de Premiere k Jeconde espece” ; 

HOhd nond ANrCLeronud it Mmornemz à nn autre mode de representahon aualhique, bé qu remllé 

du bte de NN, Mill - Afiler- 

Doit lonjours 4 (X) la fonction méforme F77e suléplicateurs ft æ He's de dou£ 

qu ou at, 11 CE etant des DRE enlierr- : 

Fix + ma+nb)= pu" p"" f(x) 

ous DER d'abord V expression des pôles, dans fonlé, Vrteudre Du plan , du 

en de cenx qu ones 2 léiènr Du parallele raumne des perioder : Te représenté & cet 

EL Par al +bu , A JUppoItme Lex uw vel , #4 pêle guelronque * Vi fes cndmle 

DR, L=I TV, | e preud pPonrT nt et rt des onheto tels que. T et D doient parle 

ck momdrer que l'unité. Gn farans om un momems: 5 =aT+0v, il est chair que celle 

quautilé est D aff d'un pointe De l'nterent Ou parallle gramme den penioder KE L relation 

preceDenté E | 

f(8+ A+ b)= p"p'"f (8) 

mon lie que © est nn pôle de Le fonction. 

(Rec prose FRERE que f ) n'ain que des pêle simplen qu DoAbite paralllgranme 

des période Jon représenter par ë, 530.3, Daéiqnonx par 8 re quelronque d'entre cena, 

Æ parT R Le reidu omerpondant. Le rsidu celatif à La valuu- 3+ma+nb 4 expumera PAT 

Ce) Ë 1 < 1 = 

2e 4 remllase CHE Le done dans mes bons en 1885, ave ele Ass a]. Ge en Vamer-, Profesem-a 

l'Université d Anopenck , publie par Le savane Vi TES dans là hitjnng Berie Le DA P Academic impériale 

on 
+ 

À « HS 
MEN ot. 



ce: 
74 

EU 
LAC: dr LM 

rl 2] Vip VIREC TA = PRE N Et 
M ET CT En DS GPS RTE TEEN TER RE) VÉTRASS PRET NES 

- > € vas 2’ er CE NA l 
4 224 A CVa ON | PPT D TONNERRE 

A ft CURE ek Les fra cléons simpler qui frqnrente dans le fhéorène de A. nittag Lflr., PE pont 

Diversen valeurs en nombre fs de FckrR, Les quautiles : | | 

| RTL 

x-E-ma-nb 

Ch voir que Lo numesatenxs ponr- Des valeurs croissanten de m tn , Péihives ou negative Ina 72 

Les modules De PE ed # lJerout. duperienrs ou inférieurs & P, unilé ÿ 1gmentent. au-delà De fonte Lonité À 

Les polpuñmes enbiers Ey,n (X) qu L fau. celrancher- de chaque. fraction por que LB dérie 

NEA ORAN ”. 
: LS -14-n a AAC (æ) 

Éndue à tôna Les entiers M2, représenté. une fruction analjtque, doute de Degees vaviaMen ,com- 

me nous V'avous vu Te CE om que Ces te Joieme conlémili F4 fan donc que Les moduler Des multi 

Ératens sient- cjanx à Prumilé. . Qn Je Hronve ainsi amené. à dti mer, Comme de cha — 
fe d FAIR TEE 
772 forme anahfque commune des fonctions donblement: fpérodiques frEoprémémt. dilen , Les fonctions de 

Jeconde pce que remplissent: cette condition. Nous allons par condéqueme Inppose : 1 
; MT + 2 
f# ze À rt , 

© el 2 clantsz Den gnantites reclles , «k nond ctallrona qu lalr Les p°4y nome Fy y À) Jont simplement. 

D premier Degré . À cnaidère à cet fer La Dérivés seconde de la ue Lo frachons simples etant 

AHIL : hs MALE LAS | 

(x —Ë —-ma _n8) d 

Us 

, 

#11 11 

We dis que- la Jéne double HA 

u (X-&-ma nt 8) 

chendne à Gus Les entiers m1 nn , ou platét, la Jerie. des modnlerx D (x -E NA ACIER | 

Et ra quelque JO Le valem— de La variable. 

Dig pourabrèger P=marn b r 1° zemarque que por den valenrs infinie de 72 en, 

vu de un Den Deux nombre , 5 Loetes di rappowt TR CP PP mn Aemplacant. Daus le 
k 109 p? CAE 

Terme gérctal fa x valèu as mpllique (Hp fi d'établir Lx convergence de Lx devie plu d0n- 
1 - 4 : 

ple S = TES PE , dans Laquelle on exclu Le valeurs 11=0 , AE ONCE A A ais faite. en” À 

ep jante une mélhode ingeniense due à Otsenstein. 

Fenvirage Puf pre dounee par P équalion : 

| mod ? (ar +6y)=1, e 
Le De Deriqer par A Jon Fe axe. om Contin Pan valeurs De æ er 7 qu reptésentems su POI de | 

La ombe , vn à done: 
À 

+ y £LA!, 

PONS , Comme eu ce porte mod "lax+ By) = ! : 

; #e Toy ne ce pointe Beau el. emporlaut. toi de AE. Falphen Graité den fonctions do 

hiquen- ek De 072 apphtations., 1° volume, page 4359. 
< 500 



+ ie A? mo) (ax +by) 

EE _ (té relation chu re cne HD ERP PO 07772 variablen x Te] Jubilé. di on remplace. 1 

xet 7 par Ax «A y, À clantz une quanhlé queleonque IPS Er Done Les qnellès que Joe, 2, | 

qunhites + cf y, el ucw Fa mellonn dons A Prime: £ 

1 A 
————— LL =. + 

mod (ax + bi) Ve t+1 ; 

ne Poe Jupériente. de la Somme considere S 85% pa 2777772 ne RC æÆ À 

1 Julie de démontrer La HUE de celle Jeune qu esk d'une. à plu snple ee ‘a 

TA 17748 pe « M A ee 2 plan en cat por 

des parallele aux axé Oy ek OX Dont: La am à 

2 o1douneer repreentens Lou Lo om Uta enliets. hi 

Les sommets De cer carre , Porinne laut mige 4 Ë 

a pate, ok douc ainsi Pom coondonneen 160 1: a 

nombrer cube cK cottespondente aux. Divers lermen de 1 

Le ZTtenE $ 
ÉiAiderons TT AD Juile fermée pur le É 

Jouime des lrmer contespondant. aux Jommelé Jiluer E 

2 70 . Ju A PDO Oz de Paugle den coordonnéer +Oy ; #08 

D ë jouée et donc érales à Le derie. ample {12e © ponrTcen pomir on à M EI ; A June HS cl donc égale. 3 la Jeue sivple 2 { 17357 35407 a 

4 
le cE PAT le conve Te ; 

LA matnlenanrm< 2 Jomme des Hrrnen cotrelpondante AnX fPotrts dilnes Sum OX 0EÆ 6 

dans ’, angle TO: : F4 Jun 2% evidemment: p) tal Ja CO mMVEZACHCE- pot démontrer notre pProporélion , $ 

L) . / r £ 

Joë from a rer Nan ires: ns n) = (1,11) €k posonr : #4 

| | 4,= (1,0) 

u,=(/?,0)+12,1) 

u,=(3,0)+(3,1)+{8,2) 

LS CT OT FULL APE CE +(on , 11 — 1) 

HE 0 ne 
ST AES Se ee 

ADR TE er 1 Fm 

1 à ri . "S « e = n 

Jerre simple a laquelle uoud Jounmer dinii amené , + JamoirT : 

U+FustlusT pe LESC" TE 4e) 

174 manifestement Horn. On pee ; hacer den 111 Fermer qu COMPIOIEME U y est phas petits que É 

, . , . / / “20 

L prénmert 111,0) qm est e al a Es ; U,y 94 done- plus chi que’ 75,7 ; elle à PATTCONTEQUERE. powe N 
/ 

lnité superieure Liste € DRE TS dont. La w say as À 

&@ por élalle JOUE : 

ne Ep 
“ 

REA OPEN ORENT ET À 

AL RC NE TT TV DE 



mn fe EC MES 
* d Le ES DU ET ren 
Vue À 4 NACRE D Nr : / FES SO T ER ga, € NI # , a? Le 

w) 

à Lo proporilon de JE Nbitaz fl, nous Do | 
« : - { + SAUNT j - #. ‘ À de 

qu reilé. encote à delétminer— 5 otle dunwa'ile à | à TARN 

TER 
dr 

> 

nue. CH PAST par ŒiX) re onchon own | MY" VNRSR 

RO TETE NT EEE 
77 pla sémplements Ê | $ ‘ + À 0 

"X)= GX) +ER Px-E) +5 Ne 

à. @ reoullar. appelle Patteution par celle circons lance que L'exprasion sons forme 2 Pot 
du- | 

Île de PIX) nuek d'lR-même en évidence Len télatoun caraclerrshquer “5 

PXFA)= pp PIX] 
Px+b)= pp (x). A 

Iaus pPonwonn en he ccrite., ur Das de. bre genéeel DE 2 en m4 1 Me * : 
[e 11 FI »it 

Ÿ /L 1 
PAXI= f-mt0a-n

6] , 

" Î 

LE 

de Le 72 Pohclirte, $ 

9 mm jy!" 

É c = 2 PA 
here 1) F (x-ma-nb)" 

PL 

ne Len : 

Pix + a} 4 P A 

72e À Jeconde relalion J Ulhnotait. Ce inêmre, : 
? ÿ d mn ; é : ee Si 

7 faure douc que (x) Jus fosse HR En DD DS 0 AC DER xpretiion énéale 4 
. < , ‘ à Î = à ; A 2 : 

des Jonchons de Seconde edpece er à C7 élablrais. facilement d'une’ nurrmecte ditecie. qu'une folle fonction ex 

Jp pose bobomeorphe eSL nécessaitenems nulle. . Nous avons fra —fuile " equahon”: | | 2 "4 

fHI=ERG(x-8), | yes 
’ ° ° ® 

| ME 

pi Va noud donner” 2 deleruunalion de (a. À 
Doi Lo haur 7 & queukité OU ounme PF d 74120 P Z 711 F 71 b 4 observe que guauble 

/ / % ( 
_——— tp — + 
XP PP P° 

; : ? 2 , 

Z ( meer 1H 5) ALES 

, ; | . 5 4 

élendue. à toutes la valeurs devenir Vin ete à dauf 11=0, 1 =#0 , ef PHASE Jlous pou 

vour donc définir en posant : 

RD 
bite Er ZAR (E p FT RIUONSES 

mme fonction analytique qu aura. f(x) pour dérivée deconde.. | ur 7 “ 

Re formule qui ile du intra DTA) Jlittag-Lefle- Cole pur ONIEQUEMRSE 

F (x) ACt+c'+ AR, Dix-E8,)+ 2,9 (LS) EE RER (LeE 0) 4 

«lle dome leu à Le remarque dmvanté . Gnaidérour la fraction photo ND AL 

EL ésil \ ? re 



ML 27, à 2 Le DPSTEENT RP É y EN: GRO PT RARE he 2 AE Y 
RTS A  Lén | = Le + HR pe 54 CU ME eee, LE, 

PS æk développemen de Fix- 2) Juwant. Les pPoisancen descendante de P° 

| 9 | A sa 

JIond F5 omtronn. cuite: 

| | A B 
f(x) =Cr+C'+ Hxjt = LEVHE" [Féxcp)ss ne 

72 elendant. A Jerie da dJecoud membre. a Guler les pa levres eudliéten de mt el 1 s Æ excluant comme : : 
bé: touts à TENES les valeurs nulles. IL=0 , 1 =0 de "ai montrer que celle forme dimple. de La fes i, n 
% bon fix) on boite dand changement ; daus Le cas géné Dr Les pôles soute d'orbre queleouque de | 
 wullipliaté. | 

Hnppesons qu on aus. : EX 
LL A, R, Vi fe 

fiE+ re h2? ONE Per PE 

; ? (3 | f 8,+h)=R2} A2 PNR Te PUR ‘ 
4 A A? ABT! 

noue Ry 4 FE +h)=2 er = +. + +... FAR 
#4 RE C0 h F2 

on Le letmes son ecrils se Conliormente que des fPrudiansces frodilies dk. e uction lranscendanté 
Ë ue ferai correspondre une fraction rationnelle qui PÉVIRESS associée F(X), à Jaboir-: à 

4 A R, 
AC FES frs ie FREE 

2. LA À: À! 
M. Pire) tes)" frs) 

AE SAR Ver 
| ÉRDNOPE ES MP RUE 

él encore en devcloppane avant Les fPnssan cer descendante de P ; 

H X | 

GRR tee ne sa DRE DES _— 

H=-R,(x-8)-R,(x-5,)..-R,(x-8,) 
+ A, Fe FOR NE EE ZE 

ne d° dr qu 7 den g'ueal 
æ 

È | M ee VAN #4 De | f(x) = Cx+C'#Fix)+ = {4 7 y À “[r ÆP)- 7% De/ : LR : Sa \ : ; + ; 
3 * 1/73 ; : / 1 "4 _dn fr, L valu asymptétique du Lerme ee de la dérie 294 la quantile. EL , lle série et RE: MG fe à: | ; ; 

: | “0 Fe MDN ] TER ! à . 
& k 

te UENCE sé. ; su ; v | EN | 

ji \ <a N r } ; À dope ttss , + RQ CUT Lu SR > PUS HA 



; ? + 27 4 y Pad r n LE 
Û Qi Le rm Æ - 3 CE Ÿ CAR + DES Un Len A PET RE Per Re APRES MES ON PME PS CENTER 

" î RE TE ER Ce se 
x VE 

dc alien convetqr:!e 724 Defrnit yué fonction at hique de La vanialle « . Oh houve enéuélé ile ‘#1 0 

C { Ê RAS | Pr A +14 

f'ax)= Z pp PA (x-p}, 
oi 

É 

$ mn, =0,È1,42 | É 

É B NOTE: De 1 #7 re / | A ; ; L ; n 7 

” ce comme dans Le cad particulier de La Jete > (x -8-p) ,*0w demoutre que cond imembte répresenlé 

Re Luction donblemenr périodique de Jecwude espece, aux suullipleatenrs VAE Cala étank, d'rafrès + 

Dobver— que Fe FX) étam nuequantle fine quand ou. fair ve 5, | ë, "tre 8% À La de : 

INÉHLE eur ONE D Le Fa; tal îe 

Dons les pôles dsparanente Dee Dal la Oetryeer: 
ET EP LS PA E de 2 | 

qu clante une fonclion DUR périodique de Seconde cipete À do JE tedmite & je 

La formule que. nous Venors Ainsi D'étaPlr-., à 2% H 

F- 1 = Cc+ CF +E pp" [Ftx-p)- ST ot] 

Fi 4 applique 27773 fonctions De fprsniete pese en fasante fl =), en = 1, si Von observe qu'on à 

alprs onde ‘1e LE AA AR +A,=0 , on Érome G=0 i H=AR,E,+R,5,+ es LR EL 

LR, 4 A & EE 4e. AMEN RE 
variable x Désparaissante dans la valeur de H . Cette. circonstance fPermiek de demontrer L'erpresion: 

À PO H ee 
Pts Cr+C'+F(x) +E [F(x-p TT pi É “ 

j. Ê BL ET OS L s Ha À _< £ Me 7 : 

en prenant. an lieu de la Denvee. seconde , la derivee premiere den deux. membre. On ffer , A (x) 

ex ZE Fix -p) son deux fonctionn Doll hes setiodiquer de premiere: espece doute la Diférence nd pot 
eh condtaulé , fPuiqu elle n'a par de pôles … Îlous verrous plu Bin que L outanté Ce) mule. 

94% Leon. 

| 1# const dera lions générales eposecn dans Les bons. precedenten e£ L ren ltals que ont: él | 

# N L " 5 fs 

ne Oblermn , Vonte nond pernallre d'aborder mon lnant. Fe question fdamentäle de. Je PAR des fone- 

fon dBpiquer . Jlons nons [Pt paso nd d'ou la fonction de la Mate L, qui 74 définie Par 

Le PAT A : ÿ 
A d£ 

FRET CL n 

0 Vi-XJ(I-A ZX") 

ÿ CesE L problème de LR ANNE à P fnteeale dptique- que noud liaileronr .». Juppaant DRE 

; ï Dole À Mol ef plan pere que PièR ; pin Dale Eat ae ne suodu le anne VAS L 

1 celle où imainaite quelconque. x | ; 

Prevenantes daus.ce bte, TU pression générale, den fPuctions doulments périodique. pa 

D Lt TO 2 unie Lei Lola toph, qe preté, ss MO D :X) É 

A é x , à ; PF ; LAS Las “ M D ge à Jupposante À = AP ur H=J , onde rappelle ec afeee qu'on à : | x YO 

3 | | A 
D 8 
ST TER i Ÿ a à r- di 



Spy Ch MEET ee à ra (x) 25 5x œ, 3 
Er: frs desorte | cs e rapporte 5 De fonctions es une AE ses ce can de £ =?  Brcocfieicnt APE Ne 4 = f 

‘ . ; À Rs. ve = last , | # 
“ Fa L mit 2) MÉTEX De: 

a Pere 0 æ | “4 es. 
RP, 

#77 lenlesnent dense. valeurs Dale 1. dt 71t Ce JJAEIT, 5 ra à Ji I1L GA HA pair; > de Sorlé qu on pés =) LÉ Res 

cerire B L Re 

FINE ? JILT+)L : 

en PR =A EL QE, À ee uen 
TE | afin d Game Le noie DNA 

« = 4 K F b = or K'; 
FA 2 TR" 
À J | Eve re 7 re 

: ‘ ce qui HOuS VOnHetT : Q = 9 ns 

4 ‘in D. a premite Des dense. sé Dont TE dornme compae PIX) devename aisi : 
% re Û 2L TTL € À5 ZA Le ur 

: JE nous ferons : 
| K * © = > PRÉTEE 

SEA on reunite Les lermes que cotkespondente aux calin de TL 6 LA de re contraste), 

ow from conte : k ne 
"1 FR , DT JTX É È ; — es g ——_— fr oo) + À S,{xX)= 1729 cos K T°9 x +2g° nt 572 : TER 

e ou bien encote- : | | 

D TARN F4 9 4 EX. | eo (ES F4 cos 9x F2 co9 4x +29 C9 EX + °°" 

.% D) Dene thanr:) È | 
| Rs è L 1211141)" (211 H1)ÎTX 

: TEST RER 2K 
: (Æ À, È 4 É 

| oui foetus: , 
M ja : Ve (ini) (Rss) inx 
: à ORPI 2 Em 2 IS Re 

Ç enr en TE ras Les lernen qué cotrcspondente Aux valence nt ét — 711 —] : 

TX FTX 
HATE= ÉCeer V4? cos Dane (2 V7 Fou + / 

},(ÈÈ= 2 Vg co x +2 Va 09 8X FIV 6 cos 5x +... 

CDe snème qu a fm Æ 4 2 X on adfocie C0 Æ Lk mA ZX , O9 Dinar D 277 2 fo ouclions ‘4 

©, €k A, Les smvanten : à 

: | Fa | O,(K-x)=@/x), | | ( F3 

H,(K-X) 2H). | k 3 

Ole : expumenz comme Pont: | 3 Fe 
Le ue. | © Pr-squr tx reg “ea px 299 000 6x + re @ 

H (ARS) =2VG in 2 din 322 RENTE GA 



on r 4 NU ete nes Pa : % r n 
r 

F RE 2 è- + % % %  ”" 2 À Le « pe LA £ pe «1 ps d Lan te) RMS MED Sr dr Lei » 240. 
1. ® ue: SEE Et Lan: DR RE ELA 9 y CCR ; M À 

A L - | FT , RS 0 Se ln nn res IT Ne RENE e 
; : : “id : ERP 2 cs & «PPT he fe 1 É INRP RSS SP ue RE " à mie de tee SC 

(ès fonchons ©,,H,,©,H, doux les luoid premiéres dont. paires er derniére impr 4 
L ù 44 au 

Les hanscndautes de Tacobi , & Pride desquelles nous albns coude L problème que 2% avons en vue de Le 

14 P'imsersion de V intégrale Aptique de fremicre cpece. LA En. 

À ï On prentierT Le y 1Oud élabronr La relations ; fudamentsls auxquelles elles cond mem Lors- F 

. $ LEE a Le Pots 7e) 570 guanllen À = LA. K+i KE 

à ons avons d'abord immediatemens : 

‘4 GX +FK)=+e (&), 
L H,(&+K)=-H (x), 

: © (x+K)=+O©,(x), | 

; H (x + K)=+H,(), nr. 
4 Aeprenonn. ensutlé la fonction P («)=e SR que devient dand L'cas ptsene PELLE j 

4 d'apréx ce que Hond AVour Nu 1222 fes on à immedialemente : 

Rs g6, (x)=Zp(x+21mmik") | 

: PXIA,X)= E pfx+ (em ti) à K°]. 

le ans Fe. 712 de hangir-x en tr +FiK pomr obtenir Les relalious : 

g(xrik) ©, [x +iK)= PL) H, (x) 

gix+iK)H,(t+iK]= (x) 0,(x). : 
On fassanr pou abréger—: 

fx) LE 2% 1H) 
qizri) D 

où à Adi : 

©,(x+iK)=AH,(X), 

Fr H,(x+iK’)]=20, (x). Re 
he Pletions entuités Æ + K au Len de Æ, eK tematquond que À de change on Âe * ==il 3 5 

‘ nous tn. conclyvtons : | AT 
k 

© (æ+iK)=i2 H (x), 

H (&+iK)=iA © (x). 
é | rare “yfléme de il A es donc’: 

O,(x+iK)=AH, (x) 

H iXt{K7)=À ©, (x), 

© x HK)=iA H(K), 

H (t+{K°7)=in OX). 

L lroisième s'en déduit en ch, eat À en TK: Hous Er oi 

O,(tx+K+EK')= A H(X), 0 115 LAS PS | 

H;(x+kK +{K7)=-i OX), | | : 

x O. tt K FATAL, | | 

| H(x+K+iK)= À ©, (x). 

PL) 



PR" 254 TR 

> A cl AE 
e* 
ta: 
+. 

2 

& 

. « 
%, 2 À RS LE ES Æ Fe * +} a ë La ; + re $ LH e 3 À £ GA j £ y \ 

sil Dei: HONS hr par À , que devient: À quand noue etenxtiK, c'est à - Die : 
ne 2x +301 K7) RÉ Î | - 
| ct » CL fposonni. ; Le 

Ë —L Le , 

TAX FIK 7) 
eT AÂ=e "5 

on con cl. den équations D Jecond Potohe , €n UE Do Lei. 

©, (x+2ik')=+ HO 1x), 

H,(x+?21K)=+ph H,4&), 

© (x+21 K9= — ft © x), 

He RO He: 

‘ 1e 2772 Ds L relations Joudamentala entre les qualte lranscendanten De acte , 

a . = #4 etpretion generale. def Eacénen. des équalionn que f 77 oÉienr: (42 égalaut. 2 ge CES fonctio 

72 VV Hk pPrémsiete conséquence. À en brer— ne Jenle d'entte uen H (x) es mipaite, Ch par Jile adnet. la 

* ane x 0 , c'est de E que non concharaur le téfullaf que nous Avon et Vue, 

E- É y à en fr : Fra Er 

CHR 2. | H(t+2K)=-H IX) 
D, | ; H(x+21K)=-11 HA /x); 

#2 il eu rente de proche en proche. que la frrchion d'ansule eu fessanm : 

X=?mK72I 1m 'iK", 

? 71 et 111 clan. deux enlierd guelronquer ; Celle. formule representé Lonlen Les Æacinen de x legnehion FR $ 

Fi: | H(&) =0. dE Pre fa, en fer. from un moment : a =?K s b= D AZ on & : F 

LT j H'{++a) re ei Her 0) H'(x) 2in 
| D = nn — , 

ne 3 TES H (x+a)  H(x) HE 0): > H (x) a 
4 = J A s ’ AE . Ê P £ £ 7 { # # 
-. eh ces relations Pronvent-, Comme HOHS P At'onS fprécedemment- fase dou, que équaihon proposes 74, ATEN 

une Jenle racine à l'intéviom— Dn parallele rasmme de péréoden Teprréenteen. park er Ë Ke 

2 POS halle, on dédie des forinnln : 

D | © (xtK+iA)=+ À (x), 

2 ne re SE PRIE IX), 

à O(xrIK)=HIÀ H), 
H,(X)=0 ; O(X)=0, Jon rerpeclivernente: 

? | que les racines de ©,(x) = 0 
M sine ss  ! v | : X=(£mr#1) K+(2 FN iK) 

x=(2m#1) K + Lrn'ËK, 

* X= 9mK+(9m #0 iK" 

Ce pointe ebable, Voict Z defuution des fonctions all bin penvdiques gui coudmsenre & à $ 

À expression PPYA fonction mvetser De, tatigrale cphique de [Premiere espece. ù 

ue ntrodmsant: 2 condtanlen : 

H (0) 2Vq+28 Vg®+.., 
VE = CR se 

MAC PA SNA ed" +." 

Cor PEN O) 1—-2q#+2g"—..... 

| @,(09 1Fr2g+r2q"+.... 



LE à. À fs D es Re D s NX, je. - # dE, sé his + à 

FAR PPT ARTE Ne PONS TIC MID DRE 

HOUS 1 détiquerons. ainsi ! } ; È 

Ü HAE 

Jr + =VÆ 6x) 

'H (x) 
VÆ @1x) 

®,(&) 
dun x = V£’ , 

© (X) 

Là domble périodicité de ces fonclions tesnlle. des cguahions aller dans x Dunière Lorentee 

H, , E , H 5 Et | 

obtient: en premerT en: 
F Fr CIXx 

1 

Cn (x + K] = - 2 

dn (x+kK) — 
11X 

72) Æ 

CLILFIR DEAR, | 

dn &+iK')= -Z= 
LITS 

Sn (xtk+iK')= ns 
ca 

Cule+K+iKV= RS 

dn(xtKriK\)= Ex 
CTX 

Lons avons enduile : 

Jn (xr+r2K)=-Snx 

Cn(x+2K)=-Cnx 

dn(x+2K)=+dnx 

Snix+2iK')= +9nx 

En (x+21K)= - Cnx 

dn(x+2iK)=- dnx, 

el. ces télalions mondlrent que Jax , Cnx , dnx de reprodmsente Lrsqu on 2. e Æen XtT4K er 

Ur Li. Mai ilot importante D'obsécgert qu'à Pegard Den quanliles 2. K T° 2000 Li Lo 

fructions doivent. être considérée comme doublement. periodiquer de Seconde capece : Les mulliplea- 

les pet #° rase LLC ports de vue , je dis qu les sewent. Lespechwement. d'est dinyola 

pour Les fonction uniformes NPNEIR FAT SCO)» que sabisfont. anx. condilions Jmivanter : 

Fix+2K)=-F(x] 

FE lxE® K)=S<ENEI 

FX JOEL EE, 

Fixr+2iK)}= + F(«x) 

FE (xr2iK)=-F, (x) 

FE (xr21 K)= - F, (x). | 

fectivemense ds ont. ln mêmes mubliphatinre ex: n'admeltenr dans Le parallelg 
& J 

Cu 



des période a=?K", b=2%x" g un seul er. amie pôle ; douné par la racine X = LÀ De l'equalion 
LE , * a * 

OX) =0. on deiqnante donc. Par HENRI 8 residun cottespondant. À ce pôle de Snx ,Cnx, dnx 
ks p: J {, | ; x Cnx nx AR 

clemendts simples JÉTONA.. One Où F & vu : k : A : AR a 3 Vorce marinlenasm Comment 
J 

rent. Con TéSidne . Employons Pa relations : 

Jan (x+iK) = 

s rx 
En fx +i KE : ; 

x Jr 

| cnX 
dnix+t ES rem ; 

ÉJnx 

À Temarquom que Je P on fair io 5 MP J'ix J'evanont , lamdis que Cnx et dnx. sont cjans a /' mule, à 

d'aprés 2 déféution même den constauter 4 et 4 o Le PRE par es a De du rappowe Saæ 
. 

7! 

 EÀ 

po ume vale nulle de LR vamalle , on lronve aindr : 

R PAS | A d = A = : , Enr” 

SRE ; A4 ra CLICS 

(ré pese » HE application facile den joue Le de decomposition en Linents dimpler A 

OH douner— Les équations Déférentiella que ralratene & # éntégeale. hptique Le quanlites SX, x, 

x | ; fe pa 
dnx ; KR de Le même Jource nons Ureronr audit Ls CKXPTESSLOHA decornetter par Guler-pont Poe 

des ae dans ces fonclionn ; 

Li en foret es AR 

Fix)=Cnx dnx, 

E_x)= Snx dnx, 

‘3 a)=SJnx Cnx ; 

Dans ces lrois cad nons Avonn nr pôle L'= IC és qu entre an Second ee ; On pente done inmedia- 

Lmenr entre en désignant pParT À B er T des cons fnter : 

Cnx dax= A Jnx +X'D, Snx, 

Sax dnx= ff Cnx + BD, Cnx, 

Jnx Cnx = y aux ARE dnx . 

Jus Enx dnx #5k une fonction pate , dax dnx ek Sux Cnx dom énpraiten., OH 25 
RAR R, 

conclus que x, /2 ; 14 Jont. nullen . Enfin, Sc Dans Ê Po te On péle : Jnxz TP, OR 75 

A ; F "TUE 
dnx = Se ét 1272 poser ler condilionr : 

AR, À,= -x 7,6 
; , RR,=-/R,, 

RA,=- 1 A4 

€ck ces relations donunrente : 

, per ‘ ’ L x! =— | = = — 
es co | Y At 

Plerrs bn oamdi 2 cquahonr fétentialles : 



2 fre de 
= = - J'ix Cnx.. 

y 

Po ares es nicht HR nr. 

On à d'abot) : . 

Jnx D, Jux + Cnx D, Cax =0, | | LA Re 

À Jrx D, Jux+anx D,dnx=0, RS 

+ PL PRE = CE OT 

Re. A2 Jnix + dn?x =C’. ubpi Là "RU 

Je couslantes Je dede en fassante x =0 , ce Si DES immédiatement C=o 

É: 4 P, É72 prmiente dAnsÈ Aux el LC te Pre: rique? : = +, SEP s 

‘7 _ Rk+ GEI, à 
0 Fi + dnx =). ù 

+ Bsons : x=K dans la seconde ; on à , St K = 1, duK= F d'apréi :& ann 

- : Fa | 3 CIX | j 

nn | Ja (&t K) = cn ed. 
£- “4 k DS . r hs 

© £’ sr : es 

sa dn ix+X) 
+ | dnx 

on en conclut. cette. 2 lation: d'une Fe impotlance : 

A2, Le d,S +5 0 À . | : 

4 À a Le 

Je hit mauntenamz, D'hnudsa Te inversion de F ra 752 De premiére 

+4 à à tt Jxz mn Lire PY: Lu = 

#. Les resnlrals ptecedenta ons donnent : l de : D 

dÆ VA Tee) RE 52 nt: 

| TONNES px Rae ne 
“110 ENT es RU. 
4 : XI A AR ep | x é = s É ‘ 

Fi De Par consequente ; ; + en) its | mA 

2% { ele à ei Nf d. Né # # 

ii en polar, Come noUS L'ivons: foi dans 2 AR precédenter : LA 4 va 

| ) R(o=(1-2 1-22). 
«hrpposons Les quanliler K, X zeell2s 5 Le Constanies que HNOUS AVOILS Derree par 

vont. de méme teclles et cafe ienres RAD mile , d' apréx la coudrhon : fe, sue LC ca 
Pre) > 

patte perThne Juile de valeurs recller de O0 à K,Æ= v# # ox represente n17772 te De qua 722 

les variant d'une une na iere. conlénme De ge æ PL nnilé., , Prrique Le denominatenr— © ? EU # 

que pour Le valu Free Z=iX", nou avons MR ra : 

a = LA Pet fr Cat 

VR(A) | 



tp 23 
ane + 

‘2 Ru ts . enx 
77 onS nine Le formule Ju (Krx)= adnx ‘€ Han cons Æ en IX , Ce qui donnes : 

Ju (K+ix) = . . un voi ainii qu eu fais croire Æ de gere VA nd PT qui 722 “# Es « 

+ É 4 2 , (E 2 d . . reel 3 Ve d'une manmere conlinne de P unilé x ra ‘ Dans Cet intewalle. , En CfEL., Le denonruale Fi 
; L LP - Ç Act es pr dnx re 

dnis est fonjonre ee de ge CE laréliion. Ji (K+iK'+x) = donne bien. Sn (KriK)= 2 

en Le faisanr L =0. *) yo pouvons en condegnence- potes” 

KE dx 
wi X = | RE 

. C 11 

ou, comme nous l'avons Daivu: 

ARR SR ARR TES MERS 
Es -/ V2 Re) VR D | 

Ca etanse + Pom pawen— à ipéraion: de L'intègra les 

2S dE 

nr 
on Vous qu LL sfr de PE £ OX dass 4 expression de & = Jix , eÆ de prendre : 

oz 
ie. VRID ’ 

, 3 Æ 

QE ER (2 
ce que donne : 

PTE 

e SA VA, /X) 

On isaut. Ces biElalons y OW spi pe ne que 4 disparait patent j HOUA tenons done Z 

en fonction de à fra me formule où n'entre phun que La seul parametre £ S 

venons tn moments à P: égale : 

ue 2 
À | PAL ETS 

Lee À et À'par- Lans dével 2 | ne L JL on temp ce À PUS CUS deve 9ppermentk en Jene En Jonchion de q y 04 CIE Conduit. a celle. Xelea- 

bou 7e 17 H 

(#/ eee lasnuis de valrwes réa et positives que pement Liber 

fuctions Jax ,Enx ,dnx, Lans de considever- Le rectangle OACB , dome Les côtén OA eOB, CRE EES 

B C tapeclwement à KæK: lorsque la variable dec dnccessivensent: OA,AC,CB, 

J'ax croîk de gere à Psité., de L mile à LP, de ga P, uofone. À leyand de Cnx. on sut- 

vta chemin représenté par À 0 ét OB, La fonction aoët abus de jére pt unilé, [°#9 

de Prnité à Prnfrui. Enfin pour dnx, all Déiyante Le droites CA, À 0 t-OB, 

A la fonction voit de gere da 4 de 4 a e uuilé el en dernier NE de P) ile à 4 Su favi 



MER. 
ed 2" A — 
"} NF VIT 

Vous, x 
de Ca, 

at nous allons montrer qu'ou en line. ne proposition PpPel AS Décompotihion- den nombren en quahie camén. 

D OT CNE RE PES VE EN TS ES A 
FER FAT 2 ci Not, ire 

(2 Vyt+2 Vy + “+01 2g +29" +)" æ(1t29 +29 +)" ; 

7 dore le premier exemple. du role age pas ki HS des fnchèns eHjatiques dass Lee ss. nombres . L 

oi. à cet fes ; 

1+9g +2g"+ pis +-2ÿ3 9"; 

Wu= 0), LL J 

NOUS AAMONS dr , PR TE de 

(l+2g+29"+ FPT
 = Egrrr, 

‘ss Jecond one J'étendante à loutes Les valeurs enlierern potiliver cc negahwer de nan’. TP d'enst qu me 
| Ÿ . 4 

psance donnee de q ; game PURE coefficient L£ vom bre des Joltioro de P équalion : n#+n'°=N KE 

PAU : Fu 4 # ne" # de ; 

considerank. ensmile Le cube ex LB ghatrieme pPnsance., à Janoir— : 

ÿ 
3 2 ‘2 #2 

(HER EE) Æ 2e CUIR EL 

Fi 12 “9 12 

(IF2G +29" 4:27 AE Tr ANETES 

L cogffitieut. de g” dans 2 ALIAS MSA SITA Je noie L Doté da ADI 277 nomwbren Cnbets , pPosi- | 

“be négatif , den éqnaliour ; | 

nn n'°=N, 

nt en" =N. 

/lond ponvona done écrite. : 

(1+2g+2g"re..)"= E(N)g", 

en deignante pa UV E Lhombene décor positions en gualie carter de P expose 4 qu tepresente 4 

Lors L nombrer enliers positif , 

CDénacandaiite ditlare D era 

(ar Va°+..)"= Z(N), BA 

Le coeffisions (W), # sifiant., dass celte: e ail Le nombre. den soatioux de cqualéon-: 

= (en+I) HN t+i) + n"+1) +2 +1) =4N, 

où N &£ évidemment. nn nombre in sd, onde condilons que n'avait porn Len. 0e SEA que 

n,n,11", N° Joiem= positifs . (la étane £ L£ changements de g en 9 nous donne. : 

(1Tr?g +2g"r.)"= E (-1J"CN) g”; 

de dotte que P. ‘identilé propose conduite à L ‘équalion-hnvanté ; 

| 16W)+(-D"N)=(N). | 
Ch voit. que pour dec vale parer de W Lo rat eat CAL W} ez (N) se delrnisenti ; di 

VW est unpai—, on à la telalion : | | ; 

| #(N), =(M), 
par condéquent la proportion Imvante le mombre des decompoditions en qualre. canres queleonquen 

d'un cnkier— Hnpoais est cqal Haas fe: Le nombre des dérompositionr dre quadruple de cek enkier en une | 

domme de quatie cure ne lard Jon etoile Lors mmpasrs cie pooitilre. 

TD Ton HE dre E TS formnlen analogue 2 elle de la bigonomméie PAS faire 

: we LEA 7! Lx 



a eronte Pre es eme LE 4 
drconde épée F 1, FU), E &), }, qui RE nabenent LOI mulhplicatents que Sax. L' Le 

v+ _dnx, à JavoirT1: 

5 Crx dn (Kra) 

= dnx Je cx+a), 

F(x)= Ja dnx+a) 

= dnx Jnix+a), 

; F, (x)= Jux Cn (x +a) 

= Cnx Sn (x + a). 

77 D, SPA divers CAA den pôles #mpler Lorponrs leo MEME. , x=iK" EE 714 

F. A nous ponvons nmcdialement. Ecrire , par exemple . 

Cnx dn(t +a)= a Sn x +8 Sn x +a), 

Jax dn (x +a) =w'Cnx-+ 8'Cn (xta), 

et, élé . | 

en Déipnante para et f3 des conslanter . 2 FIRE de pa moiiete la plan facile. 4 PO À | 

À duppose = Et L=-2 ; on licnve œnsi : 

Cna dnt - 

APPART US Jna 

Cia 1 

6 Re PROS 
LE Ne 

Le même procede. 7 applique audi” à lonten 1. antéenr fonctions que Hous Avon 4 . 

N: 0 eÆ donne les A RSR Jnwanler: 

RTE CARPE 2 AS = Ana Sn(ixra)-Snx (ua 

{ dx Jna ln ix ra) = Cna Sn (x +a)- Jux dna 

Sax fna dn (x +a) =Cnx (na -Cn (x +) 

adnx Sna Jn (x+ra) = C(nx-Cna Cn (x ra) 

PÉTRe Jia Cnixra)= dax dna -dn (tra) 

PTnx Sna Sn (x+a)= dx - dna dn- (x +4a) 

I. 

IE. 

du: 0W preure marnlinant Date cqnakions Jet IL celles -cé : 

dnx Jna Cn(x+a) = (na fn (x+a) - Jnx dna 

dnx nan ix+a) = Enx-Cna Ch (XK+a) , 

Jnx Cna dia + Enx dnx Jna 
PNA = ue Pere pa 

Cnx (na - Snx dnx SJha da 

FTSRE DE PEN E Sna 



a k noud avons re d'une den Re AT SRE EUR do Pen 
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P(D=-UTIRFR,), | 
eL es conldinuansz inst de proche er proche , Of VOLI que Psy Ne 7 fonction dan 
Ë region de plan comprcoe- enbre_ Le coupures Dé. eL * Do ICE : 

LL fR,+ CPAS 
É desiynans- en. en nt JA zooidi de fi (€) 2074 ut pote a + cb, - 

Onfiner er Rte Le valeu-de p [z) dans 4 potion da plan wiliee au- 
dessus de La derniere cou ouvre 17, eo Lit (R,+R, HG LR )- J)Bais , d'apres ce que 
noud avons dir .. Se ITS dans cellë mème fetléon du plan, 2] (2) pour valeur gexo. 
COR soniie des nésidis y &'ebL-à-dire ce que Couchy oppelle. Z reordu-intéyral 
SEL fPenelion dou étre. nul, vor inmmedeadlenment que celle condition ese equir 
RTL que. nou avons enonces plus FAN Davos: Fee + A e-du nume- 

zaleu-de 1 (€) douche. inferieur de dela antlés aÿNnotraii eeL du d'éviseur-: 0 
suflll pour D er convaincre , de de composer-f| (t)en fractions simples 72 dedevelop s 
pe chacune. de. ceg fraclionds Suivani deS futd0ances decrossantes de Le vanalle_ 

JE Hinlésrale IR) à cgale à p (9), on vou "er AURRPOIAIU f aæœe. Ox , COM - 
C 

fPrLo enbre es Fe Eh P K Cie he HOT 

J'e-2iT(R,rR eee RS 

ou En d apted VA condiliin HOT PRE DRE Er 

d F ; ÿ LA 7. MÈRE ee EE SES An AP 

Le D) ZLOSLON - chercheë DL 73 [É) dFesl donc cale DATE Prod de 2 ir PAT 
LA des redidis colo 2 2/0CÈR Pole S de 4e cc}, qu HOnL dilues au-dessus de /7 , Ti AE, 

, _—- l'axe Ox., c'esi Le redullas dejx en Taie de /11 au- moyen du Aféorer -de Cucky, 
à Ne AS) 4 eo d , qe donne Ve Fa de. A Lnlegrale d’une fonclion un forme rebrive. à «rt coriloru Ame ; 

Eh RAR 0 caliori #2 77e - Ho ce. relrouver-pareflement. ER RD 

ce PTE re : 
A . a. aË£ e 6 

of =], 
- 0 1-e# 

me a dur EE vos que pour La délérminalion. de l'inteprale eo fonctions 
lonna/ a ce ébnéidere La fonction 4 

; *Rautrz)., BCE+x) 
ÿ ( FA — A dt. 

a vo d. TT que Le spolème des coupures et donne par Æ equation : 
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Æ 227 s où ke recois (Sules VORTHNT eruiêres , posudives ou negalious , sauf ACL 
CE pose > AEMArGUONS que A fonclion | 4 ( Ê) n'étant plus zalionnell » MALO Lrand- ‘cendanle., L'expression -ÿ (2) = SA 14 (ÉrZ) dl reste encote. conélante par rapport 2z dans l edpace Crus. par delt® coupiveed condeculives . À. énvidagerar en Prléeu- 

er cells fur cotrespondeni_ a K=/eLzK=2 v VA alu de 2 condtlante.s DÉLERAER 
dans ces intvalle cONLIne.- LAS . oreni R jeirR 2 Les PARTIES de. La fenction 
4 ( Æ) af —- “pour = Qui er Eh j ALOILG aurons en RS Ep SJUCCCISWeNeR LT 

y S. = plz)-2irR, 
_Parhin-ÿl)- ir (R;rR) 

© or Mrouve er faisans pour-abreyer- 

ARRET Dee TO AT 
48 LIRS ouivandes deg édit ui , à davoti—* 

R = BA, R, = BYA2, 
OL obtien. audi, comme. P (Æ) Ponlenrilhenemes Lo deux caponenlielbo chef xela lin: 

flErs LIT) -(L+8 )f(E+2 LIT) +ASBf (F) Le 
ou en deduisons L -AuLvarde, & savoir: 

ÿ (z+HÈT )- [4 +8) (z+ 217 )+d_/8 ® (z)- (ap 
er d'oufle a remplacer ÿ (2 +} x) es ro] (xt 207) Pa ko CARO IHONS donneed plus 

; fPour- en der—“immedialemens. Ê 

)/7-2) 1-8 7 1-L 
Ünbioduisonds enfin Lalonde e1 Lurs vaLuns er HUPPOII10 en particulier 

Z20,017 aura. Ê integrale cblenue page 118 

Ro. DE 
Jef. ere Hire IT [cote arr= col Gr). 

HP 

IIS mainlenanL en net , ACANL & ur point de oLLe pla  gene’- 
Lars , considere LA. frclion : 

Lu G(EZT) 
OL DA “nlgrale CL Louourd puoe entre des linites réels Fe 2 guantiles PF dy) G(Lr) 
clan Aotlomeophes er Cer 7. 

érne. fporecedemment., nouxd PLRITEMEUCROTLO que celle intégral à re va- 
lur-unique es fere poour-dous La porno du plan na #7 eæcepdion- D ben qu fon 
Lolismine. AA condilion CG ( #., z.) = O. Cl Loudlion fai correspondre Œ £ re 
des derrS ec an dé chordsansde Le OST hoanbres Pins fl , lanloL infra 
de porlions de courbes, ou de nos enlrereo , Huvaht 20 cad , indiquant ! ALLO EC 7 
potrds du plan où £ talégrale ne donne plus Li CPR PRE À foncion Douai nord 
APtCPCHorLO d. abli-que CES courles OL VA fpropuele caraclertslique de coupure 2 

FA 

"CU 
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Joi AMB P ‘une. d'elles F rapporlee LUE. 10H 

ZeHAñ D acteS Oe) m4. ,ez M un de ses ppoenla pOur 

lequel ORPAETN= O0 NEA SOU Pair cordes 1e, $)= 22 

de vais ca Paule la différence des AE p O) aux 

ppourlo Nez NW? Pa Ju notniale. en MY des Li0- 

lances Anffnën ne -peliles MN, MW ‘égales entre 21100, 

or facre vou- que. celle difference edLune quan 3 272 
/ 

7 7] è : 
CE 

hi PS LODEL Ps uadliéon RNCS 2 EE en païxlanz. de Laste rer + 

"é / 
(X -x/aetf Ÿ-4 Jdy= CE 

« 
’ - 7 

ou XeL Le desionerii Les coordonnees couartiiled , CL X EL 

€ 

cells de À. courée ; Ÿ Le 

Ê. CILAHLRRITIE, fonclèond de l ; on RE ES la remplace g 10 LZs deux dur virrleS = 

V4 1 ; x 

À elanz une. indeterminee. root > 

XX ban _ J 

A 

at” 
AU 

on ent lire : 

x xr(Y 4) af sn Æ)- A A CÉES 

J 

or 17 CO/NLO A ET 

DÉPALECIT TR 
a Ve 

cl pes 

x 

À n / # %, ; FE 

ATaintnanx l eguuadion de la vourêe elanr donnee ovué & forme G{£t)=0 

PLOLLO ET detuidorid : DNS NE LE) 

© = ; ù : 7 - VA . 

Or NT denc Lo cad OÙ 74 on aurai pour celatneé va leur d partiecu 724) 
41 

mA 
N e 7 

de te de x, GE z) = LL Ce fée) = ©, l'aflize d'un oser quelcënque de da notmalser 

G(£x 
US Er US 

60 (Æ, x) 

Passer 2rsestle, sx férièle sparerr leo quandéles reel eL ee : 

LL NO AUTOIS Les LL o ï 

GIVEN) | 
ses = OF 

GNT) Pat be 
[æ 

X =x-ÀAg, 

54 OU 

cllks donnent lei Œœ 2 RE - duuivante : 

Japposons d'abord P différer «Le geri ; /LOLO MOTTUINELON 6 deveclion Post 

déve de Prniete VA parbie de celle drole que ares du poine de HÉCPPÉOT CEE 

& : js x ; : ; 

avec A, couzrve.- 0 lobe andéfen Let AU des ud de. Æ Ce. des albeidtes 72 direc — 

#4 Le ? » s 

Æiorn- negadlive”, V4 aulre. parie 3 
/ 

Ch vou que P elani- poslife La. direction posudrive x  iien 30e Lin fau 

4 e Là à  - Lg 7 SJ > e s | Ge 

croure. A de 3279 ct 4 énfini : L aulre dereclion - elanz- donnee par des RÉ
 

2 
5 
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regalives de LV’'indélimince , ländis que ce. wera L unverde dans l’ pothcse de À 
regalif. Faisons ,en decond Loir, lypotkise de dE de sotle He Z normale 

c parallele à V’ 727 à diveclio L 4 Le SOUL fo lee à L'axe des abscisses. la direclion pPosélive _dera. alors celle de La 
# de ” s _ ré y Pre. posilive. de CeL axe 21 SSL er donnant. à À des valeurs ce D 12720) 2 

nacre D baie 7: Ch peur done 72 repredenler- 2 foardie positive de 

72 & Lo équalisns /TO7/na- Re 0 74 LOI ; 

X = X-E À 7 , 

ie wé STE PF 

OL À 204 POSE J 2 que. et cqal æ PTE est FU LLINE Pr d PIC Sn VS digne de 

PP drogue P Left point nul. ex dns Le ca9 de P=9) & ‘dune Le mA On RES la 
Pardi negalive de 72 normale par- Lo AN£ENMLEY équalions rh y Suppoanse À négulÿf 

CLES lil y fCIONA £ 

Œ(E, 2) Ad 

GI TER, ) > 

Fft,z2)=R{tz) 
ne CARO ES SE potins MIE £= (= de Z = ne la flièce du DCI VA uas car 

dixecliin. posilive_ de La normale De - donnee: fourrure ape 

posidise de À par- La frmule es) 
(0,5) 

OLL Ples aumplenent Z — $ FF É =, 

/ . # d er eCrWwanL , pour- abriger Re Q au dieu de P(\ o,$ 4 czQ ( o, i) : F , 
Gn rophgeanr_ (2 Anflrimenls Pelle du second ordre, wrt en evre 

HieS ns = }(#. sr2e7 _— 

“nfininmenez Pelle er 

Re es | PQ el CARRE Ÿ 1720 E À HE 

eL ceg 200 re I91011d donnerons_ 

P(N) AOPTÉ SEX PR(L4S3) (in 

J RG(ES)r<EAPQ (ES) 
5 $ Len 

raarinen ane du. pote NW & son. A cérique "i£ Por de fPa Le. changement 
de À en À : g far) = fÉSTIES)-LEAPR(ES) je 

2 h QUIES)-CENPQUES ! 
apres une reducliorr facile TRE à iyeg mer EAPUTESe(ES)-CES)R(ES),, 

21) Joe QEUES)+r A PÈQUES) 
Gel 1 7/1 quandie dont. houd avons maiwderanz. à déléminer-Llà De. 

<®) : RIRE , 5 fr 2 L TS SP STA é £aL COTLIILE. OL Z OOIL 41/0 inleprale ain gulère HAÉPAILE: À dort. etre uppaie cnfhimens 

ei 
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CS 

Pedi , 24 NOUS AVOT10 à considérer uniquement. Les CÉReRRE dnfénco Lonhes par Les 

| valeurs de La neue que annudinie C ÉRRS Je ©- une dell ea De, ee dia 0 ; e1- 

Mae gu PPT AMAR PEN Æs/B, l equalion G(L, $) = One Peur. oo 2772 

cure audre racine. Æ= 0! CZ rt an date DE Para -, en. 72 qu laulanz que 

z = $ der Are pPOrR I double , @k EVE devrsnz sance 3 orgues LU c00 TEE 

de Le reconnaitre . Lo condo (Es Me ENT CRE z)=20, CS 4,x)=0,conkrairement 

auæ 7zCSlricléors qu OTLL ele faites pour SN, éoualion de Ê RÉAL z ARE de . 

que nous pouvorro poser; en neyligeans Le carre de (E-0): 

CAR de (CE -8) "pe 

pus remplacer-inmédialement LB varalle. par 0 ;on drouve ainét er oémplflant 

7. te d , RE ME EU pa TOR 0) AA 
B(N)-$ (W) = 7/83) LEA t j AL CE OS FA 

Ce nr Anne felil 3 TL A, CONLILE JLOULS FLE dx (0772 

/ "TT; 
LL [£-8) +R d 

24 + COTLO 7 enrL 
“c 2 , 2:7E7 (85) 

BIN)- FN) = - = — PCE,5) 
(G SN LIN n?1€L ei evutence OLLIT Le BASES QULE ILOULDO conotderor CD 

L casactne +rallique de coupivred & Lepand de là fonction A 9 | 

TOME QE ‘applcalion 3 uedtlion suivante : 2 

Je fu) une fonction. us 14e condcdere L'indpral f Fta) ENTRE 

fPuse JC LL RIRE LITE LÉUCCCOHON de DCE ED PTS de. À. D » CL dons 

Mr Pralen OOfL PAT condequent deb guandiles Drelr ad ‘ TT Prjer des A Sul Tin: 

; | = E+(x rx )E 

on lens VA Lrandofirumee. 
1 

(£ = flex) Past (ee o) JE, és 

qu lle It 0610 til pour des ant er inaired de DL ER : on rempla se 

CaRL TE par x eL Ly PA une conolan le GTA TE LEE queleon. ue Z,,, nou oÙlenvrLé 6] D. 

atndt La dPrilien., dans tour VA plan ja urLe foncion uniforme : 
4 

ÿ 62 =f 2 "2 WE) Ep de #2 
«4/0 2 

que HE badenodion de l'intégrale 21 fear A procede’ employe dan E 9 

Leon Pour” a quanlile are LA = RER À 
Jeu u=a une disconlinuile 7w7 «); lo udeioo 2 Sels » 222 ALCS - 

fon I La condion : 
j UE ST.) Lac 

Broque L cxoïz, de Zero Er 14 lunilé mer. en defaur A deféiilion par l inleyrale de 
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4 nor ÿ 197 one Ever equation précédente forme : 
-Z 

F2 -2,= se x à 

OT Lou ls valeurs doni vs 2'aplapparkiennren 

a une drotle pPAIIaN- par les poinds Z, PLAT, CARS 

Pour a/fixes 7 yeLd 7 Ls droites relilives aucc-diverées 

discondiutles à tyane-un poini CONNUE À, ; forment 

donc un fusceas : Fo. que 40 Pr fais. deécroitre 
» 

Ado vie æ Zero orSobtrEne SL potion aide fenie 

AZ à ford du porns A t / potion € ose ë  COE- 

#edj2on dani aux dues pposilives dHÆ=1a/Æ£=s, purs au DATEELES GER TOSE 

Cect prune , je dis que À 0 GAL une cofoure de. p 12e 

Conacerons , ent cffe L, dand É ea SSL On L'AMA fonction uniforme fi (4) r 

/ 7 Parle be (: _ 
. ch , … 4 2e. # - 

) Fa {7101 O/1- g2ordence Z discontlinuile ALP CUT, COLE GÉNIE 

/ A + / 

Cr _ Fret PRE xl 

7e) ? ; A, ; ; 

Lur-obteni-le différence des valeurs de ÿ fZ ) y LUC des fpotrls Ne W en 

regard d 07712 points M » XON Ê afféace et Ke { [3 se ) Oft potendur” sunplément_ ’ 

A- 
4 + 

COTILIILC précédemment .: 

ss! ù se fa) ns 7e , eZ PA Cr ’ A(= 2, )de | 

Z-) = = (=) =). , 

e 1Gxis ne LS UNnOC: 
F[E, z)= À Par) 

C(E,z) Ho Liz AC: 

AL €, Z) = D ot Z, 

QUE 2)2€, 
LS Prat DZÉSOLOTE Here - Dune AU ) 

De E Êe 
PIN)- SN) = — es 9 TEA : 

x. 

Ale celle formule, lesiqne de. E resté encote & er ce que DA D /2 Ë 

recourir” & CA Ti oree à 

OA ( # 2 ; Le PE VAE 

| AT 
Jupposons qu fe 771 porn 1 M on au EF -0 en meme {lémps que Z = 5 , cell eue - 

on devent__ 
in, 

ae © , 
D ré 4 , 

Ck COTNITE 2) Ce positif, OTt VOL. Es &. digne de dé ICE PE til consequent- de. Les COLE 

223 PSP Le parle Pers le fe Sy 

PAT IN" 2, )0=0. Le varcalion de Â fenclion- P[x) a donc É menie valeur— 

ou encore de:a-7 nus d ‘apres la SAT ri 
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en tour Les ponts de Là coupure (1) 

a. | 

7#Lecou . 

D 

Dearoréril T E intégrales ARE ONE ME forme. 
rs | 

ya f eat ee du, 
LR RUN Mere 2) 

oi Les Linites donk suppose constantes , er. les fonelions F(£u,z), C(ée Z) de 

momphes en Le 4, condiui © des quedions analogues Dicetre que a fau de super de 

1 leçon precedente. VID Crursdi ir a en mernoire excelle. nibile: 

sur une clrsse d'in legratès dou As ; (letras matfémalra GE. V. RETE 97: auquel, 6 

À PE RL ER ser ordre d'idées . Laquerre p est place” æ un aulre pourri de 
’ D pETE, L FU Le / de g 

(AL EL @ 271 7e fa fe 3/2 CÉLOIL definrie- AOL Tee Leyr PR LE Pres Aie autre don- 
c € | 

Red - 
FR ,y 2) : 

(2 NE TU 

. | ; A ES > 7 2 
Pe/12 4 {x 7 : z) , es fx #7 #3) dedignent- des fonclions Sn 4 finies e4_ COrUCIiLed quel 

16 c va | s 

ue_ soit, dans Caire À . Joud La condition ou ln Coude aucune caler z= 3 
? / : 7 ” je A L= CR À , = 

lle que ARS LEP ES f(x; yIS) = 9 draverse A champ d integralion Fe HAS fonction 
+ CL (4 + + ; * a conoutéree aura une delerminalion. toujours fase oL unique. Nas dano Aypothese 

; 7 63 
conlraixe , HHULCCESSLOTT des caleu La) #4 Les auoquelles correspondent dexp 

7 ë DRE ñ À È ’ Fu 3 
courbes FE diaveroenLz l au Æ, frrmene tte ligne d''eæcoption , 4 caleyrale ne delermr- 

des Li foncliôn.… Sri ; Elle valeur dere Le JL LL. Mort: ALIES LS FOTLCLLOTI ROLL = j UC L& € VÉTÉCLLST, Laquerre Œ COL AECRLC. — 
y 

difference : . 

fé 4 AE P(s-tA) 
2 V7 . , ‘ #4 ,» FA / « . 

Æ£L à able qu Capo rie énfnimens nel, elle répresente «re quandite fie qu” a 
, y ° —_ 

complelemens. determinee dans A CAÛ. partieuléer-ci É OURPPOIE. : 

F2 x 4,27) ff, ci { He f' VA N 

CE. D z)= 5 Eg)- 2 (CEA REA 
| As # PAR - 2 Ca E ae PE) — 
Le” result impodants., cnonce.dans ur arxlicte. des À ompotes -rencdiuo se ; VA #: AN 

f G. 99, TT 1068}, monîre que da ligne d bocccprorr eÿf Une 
{ LA 7 7 7 LÀ l C : Ro : PP, Au 

COUFHLLE de la fenclion ; une communicoéorr Find ue. 

du savante geomélre me prerrnerd Er donner TO deénonlale. | 
LS Pi s : 4 SENS, + 7? A 

Jeu À l'aire. qui: Sen de limite à L integrale ec B"tla 
À , 7 Æ dre 

Jrodisre del} courbe qlx 4 ad gui la traverse. Consltaiéons 
# (4 _ 7 ps | 

| on Defiynrank paire une uanlile inféuinent elite. le CR £ # # 7 / 4 

a) Voir Le Gus d'Analyse me N Sel technique de JL. Camif Joan CG. 711,2. B10 , on L'éflade de Fa. fonction. 

P,z) 25k presence “olé LA pour HouVeau-, plus general et D'un grand inleté£ . 
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postlives ” Les courbes 7 oo Z Mie > dont LS equalions OOTU. à 

D , PO a0 Te PIC AERETE 
est ab de vor-en conéederanz La différence : é 24 d conétële La diff 

| | | AJ fey) de dy- 
GS tca)-d[S-<h)e2c 7; nn 

: - re LE REA 

F5 Li ajrale du second prembre neutre. de vadleur— Senslle., léroque on HE 

AL inféimens_ poele, que HaRAT protléon- NDS SE fa
ce À compo? rene Br 

deux res D. eh v = a , TES LA ALT Ar PA DOËA U.., en subbowsant — free “hf por y» en ff 
‘ DMX Par : , sL. 

CC” conan, Ck y APR" polis de darté,, CCALVOTLS AL Ai Le de 2 CSL” HCOCAZMOIL/. celle 

RS 

lettre ppour- PSY 
lai, VERS 0 courbe

 g(x,4 ) ds ki | Je
ü encore #2, D 

La 

ordonnecs M be y M he _ des courbes F4 v, 24 #4 #, Pour un ÉTRTS queleon 4 1e” 

OM 2x, 4 clan inferie
ur & LL, , or aux : 

GAL (x ,u) dx 

D (Sr3)-$ (2-c2)e2if def PE, L © CR Lg u)-S] A? 

Où een os nous. obserxvons que f { ut) hffEe chféuinent Peu de ( Le ) : 

ee das) Or F; 1) dx w À du Here 
B(S re ) ÿ LI, EE) co ETES ECE 

? 

CPPRET. maindénanz-C coudennee ‘Lg Lt CEA: de ve / relation: 

? À. (æ, 4) fi S fe y 
On fre ecrire en négtigeans- Les anfiuments Petits d ordre supeueur< 

PE eg do 4) = eg) (Ep) 
= $+{(u, AA f&:4) 

TOois avoné donc , (Lo > ON QE J= = pt d 

TE - 

1 | eL par conséquente celle MI 

K sa 
"4 Li 0 = 7 ; NET 

Pal 
» | / 

LL “ r Ar GE 4 

JC nou chargeons VA EF 08 de #4 r LOL oélenon À L ozdonnee de WA ASE £ 7, 
> 3 

: FalSg ) 
A 

er? s es ; . 

es CL CONTLILE" OIL nr la Sèconde_ plus grande le2770 es NT MRETE /, ROUD CCÆELTOTTÔ 

et deseqnan par Fa 7 é a > 4 ) Î US valeur NAT de celtz derivces. 

€ “4 Vi 

LA cnlégrate que nouLd AL TTAS devieni-ainée hr 

2 4 RE da LE il 
4 Lg (x,4)-3] #2? 

LE 

7 
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7/66 4 
: ? [2 Vire 

AN AE EtlL NLOSCE/SE de LL EME TE 

7 2 PAS Por s ge 

ec ffi2,3 sf He de 

f. ‘ AT de RE Eat 
V3, 

CA y « 2 - £ 4 %4 - 7. Es = 
[WAR AAV/e;? 72) decrorlie endchhimente (a con dar ue 

mp : 7 RTE 
postive CLOS ALELE A PR LRU LCL 

; - F dx BÉBÉ 2) ee) 
OMR HS PAR je TE , Ca 3, ue 27 l inlegrale sénpole SRE) ) LS parle ho de 

É 
fe 2 A " 

À (2 2) = À 

1% 

À que /LOLLO SUppPoSoE 

: / pe 
fes Cet. ÉCRYOCRES dan Pa) L Ai 

vi PTS ‘eaCce/) sas le. s 

/ 

ÿ 12} -/ f (y J de dy 

ETS 7,02 
4/0 0 

/ ee 27 ly 
-/ re e ————# 

4 
oo 7 ie 

7 LIL; 

p_4 7 4 4 4 
AA Le aa ER Le FF Epa 

ré _— CAES S 
nous lrouixr1d far SE à 

/ IS Fe LÀ) par BIS - LÀ) ht El Fees rye , 
VE CAC 

dy À. ? SA : y OL #é faut LS a AAA RE re Der SpPoser— 14 fe x 91 Lf eL ouperreur fe2 We uurtlé d pour-quél 4 æ 
re OPA > 7 , 2 «Lez Ce 7. RATES Oo Ô ferons plus dard. 4 application : de. Celle 

70 _ 7 ? L — 7. . ? ‘ ( : fornule CL Ytme guesliore ? cmfootlante de 2 PTS des fonclion elliptiques. 
. = # . 4 à ? n , 7 « ut conotderalion des cudégra cé dors 'e77222 4 s'CLE celle ‘de irleralés doublés 

‘ , , fl # 7 ? Œ 

Fa cry cle le ot € 4 des rechere (as) 
€ 

p ? 1? 
perbole Mraverse l 

o 

de Laquerre /2OULS © OL OL. con du per trie voLe 
27» + 2 : . £ 7. PSY : Eee 2 adermenta XC_' La ROLÉTIE des O71C/ÉONS € (ét V6 à LE ces lignes £/1lr0x 66 de diocontinuite. 5 

+ . P ” « * + e È Be 7 cé 
É Werrsbiass à fete vor qu O7t JP VOLUME celle. notiorr analyläque » OUI O ECOLE : 7 AR ; "74 P OT , ; 7? s E + 7 GENE ul D » «CA donne le Ad haie À nie 4 e de’ ouiles L/LfLILL CO COPA cyec 

À par 72 , : 7 2 Pr rl des CLSIT CHILOILO xalSnnelles el ST Ge) fénclions ge xamelent de cobclatles 4 
>) 2e £ 3 È ri Z > 

OLLIUreS (Comptes - ren duié de l Éeadernie des Jirnces de Late 158 0). Ces 
, , ? A » mu, — . p ile ? N'enr resultats , dis au JL igeornebre , onL lé olenus d’une mantére 1106 end 
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e : 74 ls 
quehent ES On-remarquera que 7e tre : 

pr 

Piærl) P (x+1)=4x 0 &), 
: P x) 

ae SHÈCUE 7ard) ÿ &) ; 
Fr UT 

A (le E29 
de soie. qu fagank LL 

ALvirE : 

VX) Le KT fx #)]_ _ AT x #0) 
Pix +6) € 

J Dous avons donc. corne precedemmenL 

hiT(2x+b) EUR M 

| Pod à 1 Dxr6) ss À 4 | ÿ (2) 

el las ner LALEES elan£ un enlier quelconque 5 

| 71 AT (2x+n 4) 

D ne eo 
427 curé prenuêre c£ imporlanle applecalior de. 7 pProposidlion que TOUAP 

Vernon PHAME HO Does none qu NE Pcilement.. 2 YA des pacines de 

NA =0, qui 6on£ conleñnueé à L Enleriaiie de parallélgramme des 

Le w« y RÉ P) RES ; 
A Cous pparlirons de V4 cxpresston donnes par le ARE mb de. Cauchy 2. SALOLITL: 

f Tr PO 

air) ® (7 

périodes , 
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L inlégrale ane pPuse- en suvark A HÉRISRACE , de-borlé que L' On Aure : 
4 

ÿ On (PA) +AA OC) APETL2C) 
< ÿ (z) 

Jo P L afrae 7 por£ ne Ls cités PA RP ACER du parallebogramme ACRONL= 
« 4 T ” / VA Wars 

respecte VET enÆ repreéenles REP 7 100 ES 1 

Æ eo Le &E, 

Z = p+bk, 

Æ = pratkbk, 

ve 7,10 FE, 
» ; 9 PP ee. he 

OLL F EL LLC. Dares réelle 74e JLOUO 1C2070 croure. de. O à /. 

P ns Lee COUR) À y mr 
Jos0118 Peur, LUL 1110771€NL, Afuz d c (éoe Tr F af ALOTLS dixerons Æe C£O RUE: 

4 (2 
(PA}-BC)- à A ffiprat)-fipt hat de 

22 (AC)-(PB)= bf TFiprarbb-f(pt bb] de. 
CE , ÿ (Z) admellan£ la periode ail en c$t de mème def ta) . ln en conclut: 

(A C)-{PB)- O, 

f? 2 * P, 6 js 
Cmploons cnôude La relalion : _ Air (Rx + &) 

D'ALRE) DENIS meer 
7 pOROS ir D 7 

on en concliE er PTERaRE La derivee ogarilhmique des. deux membres : 
f{z+b)=f 2) Ac 

2 

HIT Av 0716 donc 5 
TR 

Éfpta ff #hrat) 22% 
[72 Par conséquent j (2 A) (BC) _ ce LH É 

ce Pa donne. : H = A | | 

"1, cqualion ÿ (22 012 àArrés "4 racireé À #, inlérieur du paralllogramme deip 

Peu dde. 

Dans 7 Ca À plus simple , OL 74 =, Je fonction ÿ (x) admeE une. racine e4 ane 

De dans ce condour., Les cocffients À, 6e reduibenÆ De à À 5 es OL SUÿ)POSELOTLÉ cal re 

À blé c£ 7010 appellerons desormais X (x) DES fenclisn | define Par te ; 

| X(x)= SE QU LÈTE | 
CTI RENE oncle remarquable que-rroué bas Léna plus 

FER £ facil "4 cxpression anablique geucrale des fonclions dou PT fe riodiques uniformes 

gen on£ que des déconluudléé polaires TharA res rere occupe orLS des fonctions doullement 

penodiques uniformes qu ‘admellen£ des pocnls codant. 

Aemarguons, en pPrenter lèu qu à L’inlérieur- du paralllogramme apart L'orique comme 

POTUTEE a race uni. (2 de £ qualion ÀX(x)= O0 eéLa L'enlerer bar: des dia 2AleS a pour affhéce eL 

ie He résulte be presentens. plus lard de Lu -même ; mad A est. facde “de Pre Ler-dles mainlenan£ 

Où a en effer: À pie > ‘pl <are) ie 

ANS place de m,mellons — 1-n SE ARE ru RTE den==60 4 Mere > {2 



a 26 
reoullre 74 changera Pad, ez 7 fort bre ardt : 

ENT QT > (per 
Loose ira fous cgale ek de signe Porn ele ire , CÔL recebsairernent egali à 
22 ; Pa cé aînée demonlse que XXE) 5 SAS Pour x = 2e comme nous voulions L lab 

Ajoulons qu et RTE Ls Stynes dans X(x ), on ere 1 deur © (x) de MÉgE qu 
Joue un rôle considéra le dard Lan 5e, E S'elair ancicnnement réncontree dans Les tiavaux de 
rer Sur 74 Lhéoeie) de La chaleur COIIL/7LE- IT. one et a fax la remarque. Crexemple 

monde avec Tes d Qulies Le concordance. des nn A de “ PERS NTI: avec Ls apple 
calions du Cleul aux questions physiques ; sue lravauxæ. des georrèlres dans ces differentes de- 
Po en e£ Laser LE qu CLS Se renconlren£, malgre” la diveréite de Leurs #2 
Dole imines Leorces onalyliques . À ARTE : _ Æ SE Le fé 2 - _ Armor mairlenan£ 2° /1007e. objet préncjoal y Fi C8 de donner- l'expression ST Î 

ligue genérale des fonctions uniformes AUX. périodes SET b, lorsque elles ad rnetlen£ Seulement- 
des discondinutdlés polaires 

a + 4 
< 

Ne7S (o2— NEA /P9S0116 4 

EC) _LX (x) 
XTS) 

X'(x+c) 

| X (&+c) 
ZX) e61 atnée une fonclion uniforme. ayanE A MT Ale Simple X=0, dans 2 parallel 
FT des périodes, 72 salisfoi SAnE au& condiliôns: 

Z{(X Fr a)=Z(X) | 

AEVUDES A DER ES 
Zix+b) re défferant de Z (x) que par une PORT Er CIE ZX /Emeb.). = 70 (ni 
Mn L)= Ze), 45.0 ve: ; de sorte que LENS PT fonction Z (x) admellen£ 

br: Z (x)= 

7j deux pperiodes Are li 

Ce: pose) SOUZ À (7) une fonc LOL uniforme auæ periodes a ee b,ez re anlérieur- 
du parallelrgra mme PABC, n'a Pour” disconlinuilés que des potes En désignant par x . af 

. n / = 1 n Lr ‘ ’ 4 $ EE foxe d'une variable qu relE à 7 “ulérieur- de ce parallel ECITUITLE; ILOUO MCCOURECTLC À La fone- 

Aion suivanle : 

F2) =F( Z(x-2). 
JGous Remarqueroné d'abord 74 Me adriré Le peroae le qu'on Deer changeant 7e Z+b 

FT b)= fers ETF 

d'aprés la relate : Z (&-z-4)=2(x -s)# ET : 

ÉCASTESES mairderanL. # tegrale |f ag pas le long du conlour- PA CB ; 
operanE core precédemnent£ y TLOUS lrouverons fac lement d apres ce qu on sien£ de dire : 

(PAC B)= af EF (prab) de = ain f F(prat) dt. 
ODautie park ; ï. talégrale à Pour Saleur- Le produk de 217 par Lomme S de 

zebidus de f (£) relalih au pôles de cel fonce DILS TN lendérieur-ducontour-, léxpreson 

Æ9 



Led 5 

7 1 On oblen£ asnôi 

S = =f F{p +aË) ædF, 

met en évidence ce reoullafE impotlan£ A bomime de residus er indépendante de X.. 

JOous ne ef faure £ ca Luli en cservanE que FC) a. tous Lé pôles des fonctions F2) 

ez Z(x-2) Sté a Pb da parallelogremme- FABC. Or Z (x-2) adme£ Le pôle EX, 

2Æ A rébidi conespontank 261 FE ONE 

PEN: cnoudle ,% un quelconque des poles 7 Ex), Z vehda cotre#pordant # APTE 

on Voisant z=&K+h,e4 developpant F2) suivant Les purssances ceorésantes dé: pacte parle 

praspale com orER an es dermncé UL condiennen£f: et denominaleur Led puifsanceé de À pourra 

ec mellre. SOUS Le OZ/nC. à + À, D, (LA De (+ NE LAS NE +A,D, 4), 

ou La : AA L+A _ DR RTE RE RL 2 +OIVA Lee. 

NS x Cha PRORET 

#2 (x _x-h)= Z(x-k)-ÊZ (x-d}re#01) = —2 &-k)+-.; 

PT he je bét-à dre L cooffeent ae 
dans 2 developpement de Faith

 J£ &-x-h) es 

par conbequenL 
| 

(1) 
AZ (x 4)+ AZ (e-d)+ 0 "HA AE Q) 

On ecuivanÆ que 2 HOITUILE S cbr are conélanlte C'independante de Æ, nous Dore 

/ ; 

La formule ‘ F{x) = C+S AZ (x-4)+À, PALE dents DR A, Z"}x-4)]; 

où La sommalion DL ENT AU LES pôles de Flx) sdues à L'intérieur
 du parallelsquanne dl peuides 

C246r donc L'expression anal Que geuéeale des fraclions uniformes 2admeltan£ Les deux pé- 

riod es zebbeæn agan£ que des discontinules polaires , AVS AC foume que offre A plus complete 

analogie ne des 2 cliord ne décor DoSCeS ef fra clins simples , 

277 Le pPremêres conbequences que nouS enr en léter-: 

Do rechetcherené d'abord comumen£ A férmule pnue£ 8 Ro A a FAT peuo- 

-dicilé de A fnclion. AFemarquank de Ce Îez qu layank£ 4 

/Z œra)=Z(2), 

Z (x+b) = Z (x)-217 ; 

OfL EL prie immedialemern£ : 

Frtæa=F(x), 

Fix+b)=Fx/-2Æ SA. 

J È faur donc que ve ÉONUTLE- des op hr SA £o1r PA , c'es 7e une- froposdion. 

importante ec d'un emploi Pride fé 5e demontee de {x mani
ere dé plus simple er 

dérecle , en employant d énléprale d'une. riéliote fi (Z), effetice en Suivant Lo cor 

Ha cf D , Comte Of pe LA À 4 Lt 

| (PABC) = af [Fiprat)-fiptbtat)] df; 
dE ; 

+ Lffiptartb)fip+80] dt; 

€£ À. Fe remplace f& Va 4 Fe fenc
lion NÉ out peuodique F7 Far PAIE. 

RC 
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6 evarous£, ce qu derronlre ne ue 2 bonne des residus correspondant aux les 

D] _ ?y É » À ; f / Ê à 

Auiitéé à l interieur du parallelogramme coL egale PR ge20 : 
/ - : , à PAT / À D. 

PA FOSC ; fLOLLS EMA LILÔL PE zous L avons VERRE 74 EITLUITLCILAE rh ; 7 (72 
ARE 2? 3 17 AS », ? " ; ST 

n existe Pa$ de Jenelion doublenen£ perodique Lo: r03phe ; car” role formule pe rédiu£ & 
c ? ’ 7 34 ; 

Aie conslanle dans la Supposulion 74 cl /2 7 ealze aucun pôle . MREW 72 enouude un seul 17 
r2 - ? x h? 

uigue pôle sunple , O7 AUTCUE alors : 

Fix) =C+AZ(x EE) à 
, fe L a ? ? 72 1 ss 

mass La zelalion SE A=0 donne 1528 A = O0, EL dans cellë hypolhèse dE. forclionne fPeu£ elze 

eRCOZC qui lune conblande . 
/ . : / À 7% VA 

14 e0E done ILECCOSALLE ; COTNNLE L @- /LECOILILUL ne Rs fois Louville, que Loule 

fencion LÉRICOUTES perodique. A (æ) AE au moins deux fe 2) simples O1L un pète oi lle x C2 

A prenuer de ces cas parliculiers que nous donnera plas fard Les fonctions 11 vez6c6 d, ex" + 

cale za LS ed pliqu eS. 

L'expression gércrale des fonclions doublement perbdiques au rtoen d'une Somrne 

d. os pémples mellant des pôles dr AP lle. dfliente ue epreéentalion pas” 

Lo formule ffe)z Ted qu à cle nolre pPotn£ de depar£. JDous TIRE 5 monlrer-que celle formule 

peu£ elre Dale DAS AN e£ cadépend ar en£ de L Cpricbsion jeneta L / > € Et 00 ligand 2 meliode 

dela li Leçon, Page 9? : que noué à donne "4 expression des fon clins unifovnes, lrsqu elles 
ÿ ; 7 

; 

fn 'on£ que des diébconliulés AS Dr: 5 par le quotient de deux. foncliond folomorphes — 4 cel fe 
#1T 2M1LTX « 7 j 4 Fe 7 — 

DFA rappel Le que # ere y 4] )= ESA re, Le és comlenan£ AOLLS ee homogene 4 coeffle - 

. ter Le - + = 7 Sy E > a —- 

chls az us) d ap27e4 /a cond ilion A ÉRCS A HE STE Éd ei disposer de ILANMLLCIL 1€ 
ee : E / ; 4 2? : 

% Fo on ) = o ; admelle K — | racréé donnees . Au? i les o11 re Les. ans jé. , a l 2 CS D SATA 
# F1 à 4 F # EE? f À / 

dgramsme Le PE es .renons Peur ces rancs des pôles de. La fonchon doublement 
* Pa è > ; fé ÿ 2 4 — 9 LT 2 

peuvdique &) , que noué supposerons en nombre egal a Æ-1, Le quardile ÿ (x) f (&) 
117 L ) ; 

Wera une fonclion ho lom ozphe Æ HOUS Lans mondrer cormten£ ot fpPEu£ en Ent La - 
‘ ? ; : 

ART : 7e - HRPERS RE cela pis l'en mullplant 1] (&) parure fonction Qu periodlrs 
2 x P. - JE + AREA 4 (17 

107 b, Le prodiu£ serie a1Core ceé relations caroclériéliques precedemmenrt cela es : 

® (x+a) = ® (x) 

ÿ +8 } p (x) € £LT (3 x+b) 

J Û Dus Sommes done condulÆ à nechere LES V4 ex pprcs510n A plus generale de sp 

fenclions enlières que #a lisfont- à ces deux. condilions. Tics comment on 4 parvren£ 

Il 
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La première, d'aprés Là fermule : Burser- donne d'abord: 

)=3ape 
(re ONE TMS 

3 ve ÿ ? >” à mn? ‘ , LS 

À 7. AaÇOr Les caofhrcients y par À mIQ ADS EE condideran£ quantités A 7e 

comme de notvelles indelezminees , de Sole qu on œi£ : 3 : 
4 SIT LIMLTAN 

5 V4 7. 

Hs conclurons de 1 : : 4 
n'y9 mm  LPUTX- Pix #4iTA, QE Ten, 

PLITE we Ps ee - ” RACE equenk Fu T( 2x4 À) Tor z/m#RNIT x 
péxtble + = SA,Q® e 

2 A 7 7 - , 

Îbellons mmainlenan£ 1n-k au leu de m ce qui eét. pPernté pusque 77 PAROLE 
/ » D ; L 1 à 

Perle des nombres enliers de x à +0, ee remarquoné que / lexposank de Q 20#, Cat À) y DE 
7 

conclure de nolie seconde rellion : one - 
PPT # TX 

(x) = SA, #Q € . 

D E 2 7 D - L À 
Celle TA Rapyprochree de 7 JPLETHEEE:, condyu£ œi ee JLC laliorn A Vi A m' 4 

12 p Es Lu: < Ve 8 
ben A ri AA ; 104 nou$ lrouvons donc V2AITTE ILE précisement DA cæpresôtor défie 

, 7 ? 3 f ARE À. ? ; 2 ; Le 

77 de uk de notre. elude des onclLors OT périodiques , e£ ON voi£ 1701 que pe pProduk 
? L an A7 / ce He » 

holomorphe Px)/f (&) 11e differe de Ÿ que PEACE PA spolème des cocfhrcients AS ° Joux 

pou vor 6 Par Conde iLert Poser = 

Ÿ IF @)= Tux); 
« f 1 , f 

74 e/l SlTe que A Jormut ce à aYxTaæ), C7 Len COIN ILE 1016 NT / RE. éxpres- 
- - Lg (x), , 

ÉLt analylique genetale des re CO 2me6, admellant Les ppétiodes a el. 6, Loroqu elles 

n br£ que des diésconlinuilés polaires | 
/ : / . a / 

En de consequences énporlanles decou Len£ de Li lion PT ë DrL4 : f ? EN 7 
Pxta) 2x) 
ÿ CE ; 4) = ÿx)er RULES 

par des fénclions hotomosphes / J indiquerai immedialement la buiwanle . Voies avond remarqué 

précedemment qu on pouverk sidédière. are "neuvelleNemnstanl hr eee RO esvion TD F 

ef ha ean£ X en E + , 7e dis ie er mulhpliant parÀ x: Z/ es deux Aérmes di 

quotient rise j Gebirianene te le forme an bique 2e Menolre # eét change’ er K+#1 
Ah 9) FE | Joux Ên effe£ : 

TT, (x)= Tx)X (x-k 3), 

p, GYS= PA (>- g) 

ces deux produls OT Pour periode y, LT 211 RUE de da relation H 
ÉTÉ LT @x+8) X'XAD EE Ce 

1e y à / ke Lg 
?, or veri/Le immediatement AE lé à TA +1) 2 6) —1T(R+ 22X+F 

ABRAS ENST 
Lim AND GC x +0 

ÿ Éc r S'eres RE 
? fl 4 f) , 

eL ces À ef Fe) demontrent Le rule CAtItOILCE s 

L 74 



SC) 

La remarque gue- nous venon de Fe conduir Par une extension qu à offre 

VOD ÈTERES SAIS 4 expression : 

| Fc) =D 
72 3 eh ont doux conslanlés differentes “ Re Les conditions : 

f(x+a)e f (>) 
FRRADE (je 

e£ 4 On S07€ par consequent du domaine. des fonctions dou Lire périoaiques. Maui ces rinavelleé 

Parscendant:ss Sort elioletcent Ve auæ precédenles LCD ‘importantes queélions de m ccanipuie, 

comme la rolalion d'un cop autour d'un pourt fixe ; boréqu 7 7 a pas de forces acclaa les , 

Le pendule spherique ,elÆ. onE InonËE qu CAS DÉS LE Co drone dans Laucoup de circons- 

Länceé, es gu 4 a cs: devenu nécessaire. de 26 comprendre dans ns eoTte des fonction? 

dlplques ù JDous donnerons en general” # designalion de fonclions oiberent periodiques 

de Heconde cépece., aux fonclion o uniformes que salis/onk aux LISE Hiuvanles { 

f(x +a) = }4 FE) 

(MEN NIENTN ECS) 
Oo ft ez pt” sont des faceurs constants. On supposan£ f1= 1, fL'=1, nous renlieron«? 

ra (TA (g-#) 

donc dans La calégoue des fonclions d'ou bement peuodiques » proprement dilés, que rouCP 

ILOTTLITLELONLS ETS de Premcre cépece. A clan£ un pp zenuer- mode À expression a nalytique 

sous e8E ofet Par A formule 

PRET ere 
P (x+ À) 

# RE N  oordat en défseminéed de Ale. sons que 3 mullsplicaleus pee 

pe" aient des RS Mere C le 2773 fer: 

fixta)= p f() 
Flat t)=p' f(x), 

ET SRE ESS p=e?a 

Da a 62674 (945 

ez de ces cqualions on PORT tmmedialemerk 

Mia — Lg f 

2K17 (9 -h) = 4 log fe “à Lg p 720 

PT PP mnainlenan£ ge. L exprebston precédente xépresenle , de Ze mantete a 

plus genérale Les fenclions ALI, 26 Ml orE petiodiques de. seconde espere Lorsqu TE 

rr'onE£ que deé disconlinuulés polaires 

ESPRIT: dans ce SEA VA cad ppardieu Te 74 =]; 2 quanlles Hd) 2x0] @) 

coiniden£ alors, sauf ur facleur- conslan£ avec X (x) A fonction vi 8e real LE I ; 

en deignant park une conolanle, fr Aura qu lun y pôle dans 2 anal nie. des pe! codés. 

bsons À = sr =c, de wouë que ce Po uruque HAE æ=0 so1E auds 4 = c#co, 

e£ fprenons pour LS conflinté À er 07 À apres LS formules precedenles ent faisant K=1;: 

“ 



À hat 10 VUS RENE 

| | 2230. 
ce que donneta : 

AE Lg f | 

VIT © = blog pi -a Lg pe° | 
7 

v: supposeraL crfn que y restau conespondan£ Da vale > SoLEe cal’ LL uulé, 

de Sole qu bn «if : 

DE X (c+ @) 
St, 

Em nt ti mt él nt ALRCE) 
1 ‘ . 2 Ë 7 : = 

cela clin£ 74 VAS 17071Û2Er que 5 fonclion anse bleue Joue à # égard de f (æ) Le rôle 
11ÿ7: ; ? c 

À element ocmypole 
PATES 79 

Jout à ec£ fe | à 

Y (x) A (rer X 
de Me ter) 

< j'en o13ape Le prod : , 

| F(z)=f(z) Wix-2) 
2 PE dirt es cr des nelalions 

V/z+a)= pu Y (2) 
f(zg+t)=u'"VW 2), | 

OZ2 ERA Ê y f / | 

W(z-a)=<2 Y (2) 
HGRREER VATeTE 

€L£ par corse uenE : 

V{z-x-a)=4 l262 

PRG in | 
UDe la xesulte rés F (Z) e8t une fenchion datlenent perodique de fPreruLere. 

chpece pour daquelle f BOTTLITLE Les zebidué correspondant TUX pêles qu HonE M | 

27 paallelog rame deo ; pertodes RS PLUS RENE A LS demontie. UDe.ces rébidus : 
4 un 1e ; zappotle a la ; valeur PAR SUR 7 | pour ex are dirt _ fi Œ}, d aptes ce Fe on a Auf>- 

pose AND gard de y" x) ODesrÿnons cree Par 4 =@-, A1 pêle quelonque de fe É Z), e£ bot ; 

er De bornan£ à da pparlie principale du d cvcloppern enzk duivant des puissances Crotésanles 

de À : 

| Flarh)=£4A,D, (1); here à 4A, D(4 : | | 

ÆLIT- caleuil” qu a cle’ déjà fair, donné pour xe#idu de Î É Z) y cotrebpondan£a z=a quandie: 4 

À Vix-a)+A Y{(x-a)... “+A, VW (cr) 

x, ayorté par consequent r / Nes buivante : 

à ee oh S{AY(x-a)+A, Vix-a)4....+A, W(x-a)]/-0 
où Le igne Z 6e zapporle aHruo Les poles def (D)kez CE er one A eaxpressrore geretale | 
des fon clions de Seconde es pece y VOUS ra lune Homme d ner Aimples a davou-t ; 

F (x) = z/A V(x-a)rA, Vxa)?...4A, Yixa)] 

Une  Heconde expo ebs1on Pa sf: quolien£ de. deux fonclions folomorphes fn PS. 
ÿ + : 

de la maruêre Suivante . 



| lolomogphe de, . par les relaliond : ÿ (x+a)= ÿ (x) 

si 
/ 5 f 7 #. ; = ? ‘à 

Oesi fLOILO par k- / LÉhonLôte des pôles cb SE comme Aout & ve PE) mo) (x) la fonclion 

G(x + b) = Dérde ÉREÉ 
que admel pourracn AN divers pêles de f& Vous reprcoenlerons É produis Ÿ (x) fx) qu ‘Sera necessaire - 

D ÿ , } 1 fe LEP / 4 PPS 
ment holomeÿphe, par l'expression TT 'É -#l Ve AE oi esL une-conôlante indelerminee eLHOHLd ROUX pP29po30 76 bare 
? ? + ÿ p À pl 17 F ; ; 

da fonclin Hi) Latrca Je remarque qu en changea Ler CA, la condlion H=e À < nou donne d, alu : 
? 

ÎT (x+d+ a) = Î(x F0) 

££ ppar conseguen£ : JT (X+ a) =] ta 
; cp £ 

Remplacons endutle X par #bonaura an: Tixs / + b }e t(æ à FL y #b) Axrb ) = 7 . £) 

| -UHY}O)E | e r 
EL — LT À (2X +6) 

Cest-à - Dite : LE Car l+ b)=pn'T(xrle æ bé 
/ _irh@xrt}, 28 LCR DA, 

OU ECOLE : TK x prb) = fl 1x) es T 

JET natdlenan£: 

28 PIT-AL y, 
H 2 æ ES 

ALOUS obzrons 277 disposant de 2 conélante #é PAS celle condudion, Les zela dion# : 

JT (x + a }= Mix) a on 

TT (x + b) = J{2) e  — 

ur à elseminent comme on vou 7 fnclion ICE Oz \a donc L expression 2 laquelle 

11ouS Eire parvenr—: 

TT (x + 1) + 

ÿ (x) 4 

CURE La formule que a De pause Pour potn£ de déparl de L''etide des fonctions dou- 

LIRE 2 periodiqu es de Seconde espece ; est 4 #upposank 1271 /le Æ conélantle 7 à 

AE revcendrar un moment Sur #2 fPremete caprtebs on de. ces lranécendontes 

fx) = 

ET is Somme d IPN TE Aimples : 

F{x)==[V(æ-a)+A V'xa}-A, Va)] 

0e 7 inlzoduire 72 Aupposilion de À=0 y, W=O, ue redei£ Les AY ro eeS JË 174 A” 
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en desionan£ frais Q _ALIT- T0 PLUS onème OLIS. YL AULX- : "4 / à 77 pe dr eo ; 

9/8") 
fussque f ( £ ) “hange de. as » Et He £ " 72 at À SJ cad de nr impair 7 de. : 

LOS 6 UOrLd ecrtre { 
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Louve c7272 zamene au premier“ ra 7LOUd ŒUITR mainlenan£ Cailer- 

Lsons À = 2 7e eÆ Su À une condlant A LUTEDeE he Ls condilisrzd | 
rrgposees 7172 Et d'être rempelees , AL Lo remplie ÿ ed A (1-RYR4) "A | 
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des. f IA (GREY. À ET), 
ea (&)- à @) 
À, (1-2)- 9, (8) 

Cle pa disposons ERA maniere es ®, (4°) admett. Le racine. ÉTE O, LOIR 

Æ. QE voir qu on inloduira. 0 mème Xe: RTE à =1, de sorte Étant d'en 
von é LCULRE : ÿ (Æ°)- #°[1R°) ÿ, (£°) 

ex a l'ganal du fL0UVÉA LL 7LOTILE-, NN 12 condilioné ï 

o 2r- : 2 (== 8 (89, 
D (1-29- 8 (#7; 

TEA , 2emuere- monde qu ‘en faisant Fa 23 0) ( 4 *) 4 Ar e de Le econde on conclr # A ; 2 2 | HARES énce_ de lente K °=0. de polynôme CU) (Æ p. condien£ done e fact RUE) 
noud devons faire par sue. ÿ (&°) à 4 ‘( -£*°) ®, (£ ve 

JC , 22-12 
Due egalles 4 ®, (R)= 9, (8 e), 

D (I-RIu T, (AT). 
Glles fPne vou que ÿ, (R®) eo de même nalite. que 0] (E 3% 277 de de 2e 

n-6en K# , de co1e qu LA. conlauanLite meme Zaisonnenent, on artive, de proche er 
L IE CM: ex Deedotore duvanle : 

: é P(R)=A (41-6484) 
+4 (RE) Ra)" 
LA (RSR RD 
sosie t 44 2e 

+ À, [1 - 84 ef 14 (1-8°) 
HE T des, Ve endier- Contenu dans 1e dé e6£ 4 ésu let que je me PTT] propose à RS 
4 donne” comme cas paru identité duvande qu NL n 66 Pas chulile. de remorgquer-: 

ir) RAR) (He) 4 GR 97 84 (1-82) 
J'anrive. maitnant eux. ca4 plus eneraux. dans À boue de 2 Arai _ 

frrmalion > De MS 7e 7e d oi Perte Le Pructions relatives au module À ! 77 

OIL QUS/E- ECOLE. : 
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/ 2h ra sn 
72 RS AS 
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MTORENE ad - Z, CC AMot£ «ir Le SRE guelonque. ÿ/ à faut se Mme te : 
ed PE e fLE-IONE : zn£ de 7rême œuilé , ce -arnene À rie CAS dferents 

GSiuvan£ qu'on aura ad. = { ou ad = WboA.2 C2 75 PSNAIES d'and VA re £ pothde, 
Fi 2 f ALLER AR (or =—., 4 Je [e7/2 (+ V4 N da (Æ L ) condiaderees COTI1/71€- ant de FA 
pars aus pci PIKRBLOIITKT 2 aworr— Les rnèmes rullpe Lintièrs e dx, 
per. TAN Ve à dr. de æe£ d'à RATE 5 ne auff# pas. Oe vol €e/2- 

d 2 AN ar (STE) 2 on (2) 

rs Res) n Ca (Ed, 

£Ld Ce, 

ca CEE) —(ÿen( EL) 

en Lie D=- Cafe ?) 

ee As pan (= ÉO 

je Es ere ; 
ge 4 esÆ nécebsaire er oulre. és fe <£ C- doitrnf PT ne cad special que feat condideres— 
LÔE donc | sets condilions : 

ET NEA) PAS C= 0, Îood 2 
e£ alors nou aurond d' apres KA, 2) À a et related PAYS de seconde cdpece,, Le 

no” 

sn. (æ,L) = Z Rôn (x - p+À) 

72 (& Les ASE 2 Sen (æ -p+cA) 

da (Æ AaLe ZE Tan{x-pri A) 

PE nm se rapportent cu dons péla p que d0n£ st intéieur-du parallele 
des periodes PER LIN CR - MLD ÿ pe, elan£ É point essentiel dans 
DA gueblion. FA 710116 oc. STAPS PSE avec ge zelques developpement. 

LOC, 208 £ des enliers nr ur pad ane » 
Je p5les des Pire donnes par-L a l 24 

#=flrigl 
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e£ nous aurond enSuilé en enfsoduisant Ke£ K°, au en PAIN RATES l'ar. | È 

“ 
M4 

GP; CIE | 
) f 7 A CUS CR QNAINS 

Ce exp:ession ne STAGE sas de reconnaïlie aimmedialémen£ Lo HO defet: 4 

1 1 , ” à. 

; Dour lesquelles Les cos/freients d Î aa ef > “ "1 / ATLE dé Lys ue par ded mulliples paré 

"dei. WEP; 2 donnerond dans ce bus. une audre forme, not snloaduirond de LOIS ne. 

cndéléfminees 5 RER Par Le oudélitilion  Auivante : 
An — _ 

/ = AN FEB $? 

g) = VERS) 4, | 

272 A nt CD ont. des enliers 2. on «if, AD-BC= /; ne 4 si redle Corr21710 f= 

ibeidires | | 
Ayant pose [2 ES Ve = /L } je désigne PUS ñ! He plus ad. COITL/TtLLIZ divise - 

é 4 | À, ASS sr US À + ASE: 

de cot d, purs en observan£ qut Les nolienté <=, À dont: yrreniters entre eux , fe delgimine 

ÿ É/ ü A / 4 
Lef f, de manière à avoir”: 

RARE 
ce qu donne : ce G ) 

LTLR CHIEN 

" 
; Ë 

DE erxfin., M = Le cas ,eÆ RAR = 2/1 cv did TARIS l'on prend : 

A 2 he PES B=4a#fc, ñ 
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CUITS TRE D = 144 

73 

4 enliers Le 3, fPeuven£ J nie de Lee. sorte 24 on «if, AD BORN 
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AD-BC-4(4x-26)r B (de-c3)+ 
rhin Gate TAN 
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V1 

lo L ’equalion : 

/3n'-kä4n"= 14m. 

Oz he g# 4 edf Cu ossi d'° saläfane, 7772 Ls ‘diviseurs n'en” 

de n Sont premiers endie eux CE par condequel dans L cad auquel 74 7424 72 rer 

on A nataque def alents bzenziers Sim NA" ; 
| 

Ca ON 110 VOLCE l'expresson des pôles qua reéde e. de l'introtue- 
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- (Ad-Ce) K+ë (Ca -A ê)K° 
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AA ie 20 CN ARE TIR 
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LE ns: formule Æ4f. donc. £ 

Sue er test 4 
Pire derniere Perret noud reôlé & faite avant de l'émpole e-. On a admis ls 

conditions, VERRE 2 ÎTOod 5 7 spaetes PERTE M2 ET n'=1-4 1, monlen£ 

endule que x el N0071£ free j 1044 Avon d [ra1— cord Patti = 0) D'T Med) 

Ch elan£ on RU: de légalité f - A £ + B S que Leg. Peur ten ed. de mène 

de £ F, le Helen F 0 4 FD Êe Fe fair noir endiule TE S et. impair”. « Tous TRE 2 

Ÿ Lapoditor e P 18 2e qui À. 7 TRE menés . À O7 

Do 7 aufle He dos Orne dela n'aleus-& S, 7e exemple $ = 1 04 deprendee £ =0,2,4, . 

2h -2, ce qu donne 7 pète gt on prouve aiemenl re dislincls . Cor aulrement. non curtons 

172 arr £ 2 e moindies ue À, Ls con olilfons : 

L/4 
[= 

‘ « æ / Ÿ 

maindénant Ge - dé 

CONTRE 
DURE 5 Peas TThoù n 

< (ln m )=E (1 ie /7ù 

( : A! f 
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# / - æ = 
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} f / 4 2) . 

A1, comme 770 ee ile : À 1e PS IEPET AC US pôles Aoudéfors pre dort. 

front necedsarrenLenrt & analerieur du AE 2221 Na es ckiodes y ALI À eee 
. 1 s Ÿ « ’ « g 

Fa or Lôt- aucunement. neccéfaire. de À GA A une él red Bicliorr . EPP O Fe 
7 7 
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A 5 & 4 S { / . À 

4ÿ71 ADS ne AR} (x-priÀ F 

D Le 4 suit EE subsilalion ALL ver ef d'un aulre AE A LH. Dé en , comme É +2 K,a Hull 
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OLIS , quéique- sO4É 1 Die adopli feouur Le PCTE fauan BEN RM me rs y 4 ER 2 LD A£Ô 

RE ÿ , EE art À | 
deux membres Les rmes en À. a Poe de celle #ema Pie TLOLLO Me DZ jar des reoullats 

s 4 : ; , ; Fe ? ; NE TT 
nn bles AT ve? ls ÈS nr. VASE Aonk dernon les Ax18 Les Lindanente ; 

3 | à 2 

ÎIous prendrons frour- Z Auilé des muliiples de 7 Vas donnent un d1p9LÈr1e. 

+ 7 É PAT 
de nesidus diuvan£ À module nez nou S remplacer) le DNA DS — ; DEA si = 2 £ dur 

35 EARS 9 PJ HO POTECLE ere Ê on à j# = é Îood // Le pêles Servnk debormait Lo quan £ 
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OL noud Nr g=0, ER PEN AT ra leur je fnRE autre L'éxprassion pu bre 

fe de V cjalte | 
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7 en At ppume ls lôrmes en L et L' donr Les cooffleien li don£ des rules de . 
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À ja ETLE Re tes pr KA!) 
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A 7 (E 0 RE PE (x pre À js) 

a fa de d OT CS- 2, Ve ae des cocffe uen. y À, Aÿ e£. d£1 ré 722 frra dans ce- LE ÀX = Pis LR À 
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Ja dl KE he 
7. Je 

CA (' A} Ah de dn € ; 
L'KInE 

# 2 . >” = dr [EXFE) ES e 
LO A £ 
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/ / / Fe D (E À) _ ae ZE On /x #4 &) 

Crd-/ | 
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on à netcsaurment. à =], A SO DOMTEÉÉL AT 4 = 0, Abo 7. Te 
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2 / LT RM TE ADS) 

a VALELIS 

FAT LA ’e L ; 

M 



y hiie 
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MANS SEE 1 RTE Dane 
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| Pan CP CE BA) 
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M D (x) 

à Fe = Pilx) , 
M @) (x 

C4, HS , Volt Les ai relès CRE THE pr EEd des quabres guanliles e) &), TX), v) > (x), 77 (x), 
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Concelnts14 2 7. AE de x en xr2K bé HF2 Ÿ bi x. e4£ neceésaire! d elable- 
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NRET PE ENTRE ON 
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[m DTA Le D Rae 

nr 
A LOT (Det i 
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D Die Er PR come) L 

7 1 LM L L 7 . p* 

On ETS 2071 ‘# a ren2 #2 ; A ir AE A et. a ven : 

LS re ar nv, fe m+Û) _ (enr 6e 20) 

IL ON D NE NE CL RER te donne F 

y 2e nm) = CRÉEZ ed er [2m + À) à 
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| xstI2K1P a s SR { —, 0) à et) m[.) 

+9 es 

cn | SES al (-/) «(2 7) 

dr [EX 2204 7e /) 



279 
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